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AL SERENISSIMO PRINCIPE.

FRANCESCO
LOREDANO

DOGE DI VENEZIA

GIAMBATISTA SUARDI.

Lt Scristors di quante na-
ziont ebbero i pregio le
levtere e le [cienze fr zen-
nero 1n ognt tempo ranto
pigs forgunati ¢ gloriofs,

quanm piis loro occorfe dt poter dedicare
§2 le



le opere loro a Perfonaggi pin illuflri, o
per la fama degli Antenaits o per pro-
prio merito chiari e ragguardevoli. Per-
cio, SERENISSIMO PRINCIPE,
allorche, emmlando anch’ io T alsrar lode-
vole coftume , ardii di wmilmense prefen-
tarvi quefli primi fraree del mio renue n-
gegno , ¢ che con fomma degnazione vt
compiacefle d' accestarli, [¢ fi confidera la
grandezza di V. SERENIT A, a cus
furono confacrasi , torno in mia grandyffima
riputazione ed onore. Ma per dir vero
non ranto m’ induffe a fare fcelta di Vo
I onorata immortale memoria d¢’ Voftrs
Avoli, che cotanto in pace e in guerra
fiorirono , come un Francefco, un Giovan-
ni, un Antonio , un Pietro, un Lionardo,
e cens’ alwri celebri nell Iftorie d' Iralia,
quantd la Sovrana Virts propria di V. SE-
RENIT A . Quefta parve che da que
Voftri Maggiori , ne' quali eraft ampla-

meule



mente diffufa e [parfa, [i folfe poi turra
tornasa a riumre in Vor folo, per chin-
dere con quanto V' ba di [ublime , di ma-
gnanimo e & ortimo I elesea [Chieia di 2anve
generofe Anime trapaffare.. Imperocche fic-
come Virtu tanto fingolare altamente [i di-
finfe ne’ pin ardur affari di corefla Repub-
blica per divino favore da tanti fecoli do-
minante ¢ nella cofpicna dignita di Gene-
rale inPalmaye nel vafto carico di Sa-
vio-grande m Partria, cosi non meno lu-
minofa comparve v quella non mai ab-
baftanza ammirata magnificenza e [plen-
didezza. o fignorile coreefia e affabilita mi-
rabrdmenve congiumta . Per 1l che da co-
reflo fantiffimo ¢ auguflo Senaro fu poi
anche fegnalara ¢ di/?gima s non folo quan-
do fofle eleszo alle Maefta
degl’ Imperado - Francefeo I,
ma molto prisallora,che con univerfale afpes-

tazione ye fra le acclamazion: dr tusti i
buons



buoni fofte dal Sereniffimo ior Con-
cilio al [upremo grado de pubblica
elevaro . Novella , SERENISSIMO
PRINCIPE, che fu bensi cos infinito
aggradimento ricevura anche da rurtt i
Monarchi d’ Europa , ma che pero non
ginfe loro improvvifa ; perché eglino
nell’ egregia mdole ¢ [aggia mente di um
tale ampliffimio e ornatiffimo Senatore ven-
duro famofo per innumerabili gefla, ¢ va-
lorofe aziomt , avevano gix chiaramenre
letzo it felice prefagio, che da gran tem-
po v deflinava al rrono , come modello
di ottimo ¢ perferto Principe . Ma che
vo 10 rivolgendomi in mense | eccelfé vo-
fire qualira , che quanto pr grande v
conofco , tanro meno adeguate grazie ren-
der vi poffo per I'onore, a cui crebbero
i miei fcristi ornati dall’ er¢rno Voftro No-
me? In farer quand anche per alcun lo-
1o difetto now poteffero sener gram pa/Io



a1 fa/?i di queflo erudiziffimo fecolo ,
avverrd [¢ now altro , che glt Scritrors
delle pi colre Nazioni m’ abbiano in-
vidia di un Mecenare come ¢
VOSTR A NIT A5 a cui per
Jfine prego dal Cielo con tutto lo fpiri-
20 ogni piu defiderata felicita , ¢ colla
maggior rrverenza mi traccomando .

TA.



e« « « o mneque te ut miretur turba labores
Contentus paucis lectoribus.

Horat. lib. 1. Sat. 10.
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PREFAZIONE.

A campagna, ¢be per ordinario viefce altrwi i follievo ¢

R_F diriereazione, o me gix porfc metiwo & pia firio rras-
tenimento ,quando aesadendemi di offervarka com pisk atsento ami-
mo nelle [ue produzioni, ed mmmirando [pecialmence i fiori, e
le foglie m’avviddi, che per ko pin portavamo vagamente im-
prefJa la forma & wna qualcbe Corva. Quefto riffeflo traen-
domi d'wa in altra cofa e induffe a woler sentave, [¢ [i po-
seffe vichiamare alle leggi di Meccanisa la forma di alcune di
quelle , ¢ debineare con qualcbe ingegno le Curve, cbe ne caras-
rerizzano le diverfe fpecie. Per gquamto fbrawoe mri pare[fe da
principio queffo penfeero, rurtawia dappoi sante mi vi addomefti-
cai , che d indé paffando a metter mano all’ opera, mi venme
fasr0 finalmente di deferiveve eon akemmi: firomensi , oltre diver fe
Curve mote a Masematici ancichi e moderni , altre non pocbe
Sfomiglianti a un di pre[fo a guelle ,cbe offervare ne’ campi evano
flare Foccafront, ed il foggesta delle prime mie meditazioni. -
La cofruzione adungue , ¢ 'ufo di cosali fhromensi & ap-
punto cio cbe mi fon ora determinata di dare alla luce ; wmon
per abira cagione, cbe pin poffa dar credito al mia confighie,
[fe now pevche mi fon lufingare , cbe ral cofa poteffe vantare
gualche progic di movitd ; [a quale quanto f[uole piacere ol
pubblico, aRrettante vende fcufabile un amtore , cbe fi lafcia
egli pvry traportare da quella paffione, che fi ba di piacere ad
aborui nel fargli un prefente benshé tenue de” [uoi risvovamenti.
In fani io poffo affevire coftantentense di won aver mai fa-
pmo , ebe alrri abbians prima f[coperto cofa pwbblicata ora da
me come di mia mvengione. E benché non effendomene for-
[v afficarato con suste le poffibili diligenze , poirebbe aleuna
cofa da me eveduta mia cffere gid flata ritrovara da alevis
" nenoffame mi parrebbe affai difficile , cbe o nella [pecie delle
duferiste Curve, o nel modo del defecriverle, fe per avveniu-
ra foffero gia flate dufcritre , andaffi io cosi [ampre ad appor-

mi,



Vil
mi, e fatalmente urtare nello altrui, cbe in tutto queflo tras-
tato non avefse ancora a veflarvi qualcbe cofa del mio.

Tuttavia non pud negarfi,che ad un’ Opera, cui non fi con-
senda il titolo di movitd,non [i richieggano ancora delle alire
prevogative , accioccbé venga generalmente ricevusa come degna
delle ftampe ; quali for[e [arcbbero la dignita della materia, la
restitudine del difcorfo e la purit dello fiile,le quali da taluno
o tutte od in parte [ porriano in quefti miei [critei defiderare .
Ma che che fiafi [peravei di poter agevolmente comporare che
altvi mi accufafse di qualche mancamento, e fi ponefse ezian-
dio a contraddirmi liberamente ; giacche poi quanto al primo
nulla pis mi accaderebbe , che trovarmi avvolto nella folla di
molti , che foggiacquero ad egual forte , per efser iale la con-
dizione delle umane imprefe , che niuna veramente va efente
da difetro. E quanto al fecondo profe[sandomi io d’ apprezzare
[opra tto la verith, avrei anzi per bene , che conforme all.
antica confuetudine di Socrase fi procuraffe di dargli un pin bel
giorno per mezzo deflu contraddizione. Quefta pero come cbe fo-
gliafi [peffo adoperare a capriccio, ¢ vivolgere del pari conira le
vili, ¢ le pregevoli cofe, non permeste , al dir di Cicerone, altro
modo pis ficuro di fostrarff al fuo rigore, cbe rimaner s del tuito
dallo [erivere. Il che f¢ finora fofse accaduto, [ficcome non avreb-
be il ‘mondo lesterato a dolerfi di molse inusili e fbucchevoli ine-
zit , cosi per consrario deplorarebbe la privazione di mon pocbe
Siupende , ¢ vantaggiofiffime fcoperte . Ne & gia cbe io quindi
prefuma di porre le mie piccole eofe in paragon di quefte ulti-
me , ma d inferive [olamente , che per simore della contraddiz ione
non doveve ritenermi dal pubblicarle ; perché quansungue nou fia
cosi infenfibile di non rifentirne difetto, quando almeno vengzane
accolte con benigno compatimento , pero nemmeno fono per veputa-
re ad ingiuria , quando vengano eriticate o riprefc, mentre pey al-
tiffimo favore mi ritrovo in tale difpofizione di animo, che pin
amo il merito che la lode, ¢ fono egualmente preparato a foffe-
rire un biafimo cbe mi faccia accorto de’ miei falli , che a vice-

vere un’ approvazionc , che a rorto vicompenfy le mie fatiche.
ISTRO-



ISTROMENTO L

PER LA DESCRIZIONE ORGANICA
| DELLE CONCOIDI.

EsBENE Nicomede , Diocle, Dinoftrato , Archimede

nell’ inveftigare la duplicazione del cubo, la trifezio-
~" ne dell' angolo , o la quadratura del circolo furono
men fortunati d’Ippocrate da Chio, cui per lo meno av-
venne di quadrare geometricamente alcune porzioni o feg-
menti di quello, non percio fi conferva di tucti loro meno
onorata memoria , ficché delle quattro curve a tal fine in-
ventate da efli, come d’'ingegnofe produzioni della rifpet-
tabile antichitd, non fi faccia tuttavia grandifima ftima.
Ma perche, non potendofi efle delineare geometricamente,
"* riufcivano affatto inutili a quel fine appunto cui erano de-
ftinate; percio ho creduto, che per avventura fofle lodevol
cofa delcriverle almeno con qualche artificio meccanico,

e prima
ARTICOLO PRIMDO.
Origine Jella: Concoide di Nicomede.
On ¢ gia ch’io intenda di riferire I'origine di que-
fta curva (inventata (1) dal fuo Autore per la du-

plicazione del cubo) o di qualunque alera , perche penti,
oo - che

(1) Serve quefta curva per deter-
minare (Milliet De-Chales Geom. Praii.
lib. IIL. prop. 31.) rifpetto a’ due dati
eftremi la pofizione d’una retta egua-
le ad una data , e thenata da un dato
punto ; per mezzo della quale fi viene
poi al confeguimento di due medie con-
tinue proporzionali. Ma come parmt,

che I’ applicazione, che fi fa della Cif-
forde a quefto medefimo effetto , fia
molto piu breve , e I' operazione me-
no implicata; cosi quando occorrefle
la duplicazione del cubo , meglio fia
attenerfi a quefta, la quale ricordare-
mo a fuo luogo ;come fi metta in pra-
tica.



2 IsTROMENTO PRIMO

che effa fia meno altrui nota, ma perché cid & troppo per
venirmi in acconcio, quando paﬂ'aré a provare la ftrutey-
12 degl’ Htromenti annefhi.

- Sia pero (Fig.1.Tav.1.) perpendicolare alla direttrice in-
determinata DR la retta PC coffanre daca, dal cui eftremo
punto P,che diceli polo, fono tirate molee parimente inde-
terminate Ps, Pz ec. fecanti detta dirertrice . Di quefte col
compaflo {i recidano altrettante quantita, che interceste ap-
pellanfi, eguali ad una data, o al di fopra della direrrrice,
quakt fono pz,pt,ec., o al di foro, come #n, tn ec., ov-
Vero ¢r, #r ec. 10,10, ec. Allora la linea LTZ condotta per
i punti p,p ec. {ard una Concoide efferiore, e Concoidi in-
teriori le twre linee GMH, BPE, KPQPS, la prima delle
quali unifce i punti n, s ec.,la feconda paffa per i punti
v, ec., la terza per i punti o, o ec., corrifpondenti ap-
punto per ordine ai tre cafi della Concoide inseriore: primo,
quando la intercerta, come tn, ¢ minore della coffanre CP.
Secondo, quando ¢ eguale, come ¢r. Terzo, quando ¢ mag-
giore, come to.

ARTICOLO SECONDO.
Deferizione fcenografica dell’ iftromento per la Concoide

Lere che io mi recai a noja lo {piegare in difegno il

piano orizzontale, e verticale di quefta macchinertta, par-
vemi ancora che la fua perfetta coftruzione fi potefle rac-
cogliere affai bene dalla fola elevazione in profpettiva. Di
che per convincerfi figuriamoci, che alla tavoletta orizzon-
le BEFK (Fiz.2.) fia fermato con due viti NN un telaro
DMQR compofto di un pezzo DR, nelle due eftremiti del
quale fono eretti due ftanti DM, RQ, che foftengono un
altro pezzo MQ. Il pezzo DR ¢ un parallelepipedo di le-
gno o di metallo, folcato per il lungo da una fcannella-

tura
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tura di tal forma, che nell’ interiore. fua cavira ricever
poffa il rrifma pt della Fig. 3., e combaciare al di den-
‘tro con ! efteriore fuperficie di detto prifma. Laonde que-
fto prilma pz fornito di un pivolo # al di fopra, gii fi-
guriamolo inferto ¢ mobile per effa fcannellatura nella di-
rezione DR ; coficche il pivolo 7 anneffo tracci una linea
retta , che rapprelenti la direttrice DR della Fig. 1.; ma
per ora via fi tolga ( Fig. 3.) #l raggio K, che quantwo
prima ad altre curve fia d’uopo. A
Nelle due eftremitd del parallelepipedo DR fono, come
gid difli, ereti due ftanti RQ, DM, ai quali pure fia
in alto afferrato un altro parallelepipedo MQ_, il di cui
piano verticale apparente in figura perpendicolarmente fo-
vrafta alla linea derta di fopra, che per il lungo della
fcannellatura DR 1i concepifce efler. tracciata dallo {corren-
te pivolo r. Nel mezzo di quefto parallelepipedo avvi
pet di fotwo un incaftro di quella forma,che ¢ l'afta PH
in effo imrodotta ad angoli retti, e che fi ferma in qual
punto piu fi vuole con una vite fuperiore C. Dall’ eftre-
mo punto P di queft’afta difcende perpendicolarmente un
palicello d’acciajo PZ quale, come meglio.offervaremo in
{ezione , poich¢ ¢ entrato nella {cannellatura del regolo
AG, dilatandoft in - cerchio., riempie il largo di quella
cavitd. La diftanza poi PC prefa in detta afta da P fino
all’incontro del piano vesticale MQ,, fecendo che piu o
meno fi caccia innanzi, foftiene le veci d'ogni coffante
data, ed il palicello PZ fta in luogo di polo.
- Il regolo AG circa la_metz di {ua lunghezza ha um
forame verticale, in cui. per di fotto (iaterpofta prima
una laminetta rotonda perforata , come nella Fiz. 5., e
_groffa quanto il raggio ¢K della Fig. 3.) entra il pivo-
o #, e quindi parte una fcannellatura verfo A, in cui s'in-
troduce , come f{i € detto, il palicello d’acciajo PZ. E’
poi circondato da due anelli rettangoli forniti cialchedu-
A2 no
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no di uno ftilo S, onde la curva .1t defcrive ; ma T'anel-
lo a finiftra preflo n in luogo d’abbracciare perfettamente
detto regolo, come prima va a baciare il margine della
fcannellatura rimane interrotto, e lafcia paflaggio libero al
palicello PZ: lo che, diffi, affai piv chiaramente fi di a
vedere in fezione ( Fig. 4.) dove il parallelogrammo An

er ombra diftinto rapprefenta I anelll)o' An della' Fig. 2.
coll’ anneflo grafio S, e con la vite d, onde fi fermi in
quel punto, che piu piace; il feguente parallelogrammo
da quello circofcritto, e che tiene tuttavia la. bianchezza
della carta, rapprefenta un taglio del regolo AG fato per
traverfo; e finalmente I'intimo PZ da quefto bianco rac-
chiufo fignifica il palicello PZ della Fig. 2. che fi dilata
¢ riempie detta bianca cavitd. A

Lo {pazio ¢tA prefo fu detto regolo AG, a qualunque
data intercetra fi puo eguagliare, fofpingendo. li anelli, e
fermandoli in data diftanza con le opportune viti. Avver-
tendo per fine, che tanto fiano lunghi li flili ¢ palicello
" PZ, quanto fa di ‘meftieri , accio i piani orizzontali dei
parallelepipedi, afta, e regolo fiano tra di loro:ed. all oriz-
zonte paralleli. .

Cio fatto qualora fia data qualunque interiore. o effe-
riore Concoide da defcriverfi, preparata prima, come fi ¢
detto, la macchinetta, niente pit importa, che con la de-
ftra dar moto al regolo AG , acciocché movendofi in #
nella direzione DR, e ftrifciando nello fteflo tempo d’in-
torno al palicello PZ, dalli ftili S overo / vengan defcrit-
te le propofte curve, vale a dire, dallo ftilo /" la Concoi-
de efferiore , e dallo ftilo S I'interiore.

AR-
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° ARTICOLO TERZO.

| " 'Origz};q" e deﬁrizjoné organica della C dn;:oidg
' della Coneffa Agnefi. -

M T On ¢ da tralafciare, che la Concoide KPQPS ( Fiz. 1.)

che la: celebre Contefla Maria Gaetani Agnefi (1)
produfle nelle {ue Inflituzioni Analitiche , non & fata, che
fi fappia, prima da altri conofciuta . Effla fi avvolge in
nodo,.e nel polo.P fi interfeca e rifulta, come gia diffi,
dall’.effere le -intercette z0, 0 _ec. pit - lunghe della dara
coftante’ €P., della quantiti PQ.. Onde per delcriverla {i
dovra .far -di modo, che la diftanza #A (Fig. 2.) fia
maggiore- della CP, come appunto_fi ritrova a cafo nella

prelente figura, |
ARTICOLO QUARTO.
- Origine delle Concoidi di Baﬁ circolare. |

CErta cofa ¢ preffo tutti i Matematici, che la linea
. retta aver fi puoé come poizione della periferia di
un circolo ififinito 5 onde ne fegue , che le Concoidi di
Nicomede , che hanno per bafe o fia diretrrice una retta,
han per bafe o diressrice una_ porzione della periferia di
un circolo infinito ; e fono cafo particolare, e dipendente
da un generale, nel quale le~Concoidi nafcono da bale,
che fia un circolo finito. Dopo aver dunque detto di quelle
ormai vecchie nella memoria degli uomini pafferemo ad
efporre I’ origine ¢ deferizione organica di quefte, che, fe
mal non penfo, non furono note per lo-innanzi.
. Pertanto fe per i punti (Fig. 1. Tav. 2.) della perife,
: | ria

1) Inflit- Analis. Lib. L cap. 5. probl. 4.
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ria TT ¢ ec. e per il polo R fi tirino molre rette indeter-
minate PTNRN, PTNRN ec. ed in quefte col compaflo fia-
no definite le inrercette eguali ad una data, o al di fo-
pra della direttrice , come fono TP, TP, zp, #p ec., o al
di fotto come TN, TN, ¢#,¢n ec. la linea {corrente per i
punti PP pp ec. fari una Concoide efferiore ed interiori
quelle , che uniranno i punti NN nn, NN an, le quali
tutte ¢ da notare , che avranno I’ afle eguale al diametro

del circole generatore, o fia periferia diretrrice.
Due cagioni poi concorrono a modificare la forma ap-
arente delle Concoidi di quefto genere. Prima, perche le
intercette TP, TP, tp,tp ec. o fia TN, TN, tan,¢nec., ov-
vero ( Fig.2.) TO, TO, 0, #0 ec. fono pareggiabild ad ogni
data; onde le Contoidi interiori- ora accadono tra il pelo,
e la periferia diresrice dentro I'angolo ¥Re¢; ora al di
qua del po/o comprefe nell’ angolo a% vertice oppofto aR 4;
talora fono eguali e dal polo egualmente diftanti , come
NN #n ec., NN nn ec., ma fempre per il vettice oppo-
fte ; e talora parte di una medefima Coacoide , come
OO ec. (Fig.2.) fta fituata di qua, e parte 0o di ld dal
polo , coficché precifamente nel punto polare R fe ftefla in-
tetfeca , formando due {eni', che efler poflono eguali, o
I'gno dell’akiro maggiore, o-minote; e in quefto calo la
Concoide OOK , 00 ¢c. ¢ analoga a quella della Contefla Agne-
fi celebrata di fopra; perche paite delle inrercetze , come
TO, TO metton capo ‘tra. il polo R, e la periferia direstrice
fotto I'angolo sR ¢, e parte come ro, to cadono nell’ aper-
wura dell’angolo oppofto oRo . In fecondo luogo variane.
dette Concoidi , perche la diftanza), che € dal polo R al
centyo C della periferia direstrice, pud parimenti eguagliarhi
ad una coffante data, quale fe fi fupponga infaita; e pera
nell’ infinito andaro anche ‘il polo,le indeterminate doven-
dofi in tal calo confiderare a fe ftefle’ parallele., le durer-
certe poi non potrebbero altra curva fornire, che una pe-

| o riferia
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riferia eguale affacro alla periferia diressrice. Ma fe il polo
¢ fienato di qua dall’ infinito ( prelcindendo per ora dalla
lunghezza delle insercesre ). pit o meno acuto rifulea il
vertice della curva, fecondo che pitt o meno eflendo di-
ftante il polo della periferia dirertrice, rifulea I’angolo al po-
bo di maggiore o minore apertura. Onde ¢ qui da notare
¢io che aggradiranne »ipe: avvemntura i Meccanici, ed ¢, che

fe la coffante CR fard eguale a otto diametri incirca del

1

circolo generatore, e le intercetre a tre, ovvero 13 — in«

circa, ne verrd una curva (Fig.3.)o tra il polo, ¢ la pe-
riferia per il primo cafo, ciot {e le intercetre {aranno ‘egua-
li a tre diametri del circolo generatore; o di qua dal polo
per il fecondo cafo, ciod fe dette interceste faranno egua-

. x . . . .
li a 13 — diametri di detto circolo, la quale gentilmente
2 e

rapprefentard una- {ezione di uovo, di cui fpeflo puo oc-
correrne P'ufo, per fare di una fimil forma o quadri di
pittura, o corniei; o che altro fo io.

ARTICOLO QUINTO.
Defcrizione organica delle Comcoidi di bafe circolare.

- A defcrizione organica di quefto genere di Concoidi fi
riduce felicemente alla macchinetra di fopra efpofta.
Primieramente fol bafta condurre il prifma ps (che gia s'in-
tende effere dentro-la fcannellatura dal parallelepipedo DR)
nella giufta metd di effa, coficch¢ il pivolo ¢ foggiaccia
verticalmente a Guel punto del piano verricale MQ, in cui
va a urtare la linea PC. Si fermi poi-in detto punto il prif-
ma con la vite ¢ fituata nel fianco del parallelepipedo , giac-
ché -refta per quefte Concoidi inutile affacto la fcannellatu-

ra DR. Indi levata dal pivolo # la laminetta efprefla nella
Fig.
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'Fig. ., bifogna mettervi in fua luogo il raggio K della
Fig. 3., e far entrare (Fig.2.) nel forame # del regolo AG
non gid il pivolo #, ma la eftremitd K uncinata di detto
raggio #K . Per altro tanto. le intercesre TP, TN, TO della:
Fig.x. ¢ 2. Tav.2., quanto la coffante: CR a qualunque da-
ta {i eguagliano, prendendo -rifpettivamente- quelle nel re-
golo AG (Fig.2.Tav.1.) e facendo ra, ovvero A cguale
a dette intercetre, e quefta nell’ afta PH, facendo CP egua-
le alla data coffante CR della Taw. 2., non alcrimenti che
{e fi tratcafle di preparare la macchinetta alla defcrizione del-
le Concoidi di Nicomede, coficche il pivolo # vaglia per il
centro C della Fig. 1. ¢ 2. Tav. 2., ed il palicello PZ per il
polo R di dette figure. E per cio che riguarda il moto di
detta muacchinetta, dove per le Concoidi di Nicomede il
forame ¢ del regolo AG era moflo nella direzione DR, ora
per quefta fard con la mano fpinto per un cerchio, il di
cui raggio fia ¢tK della Fig. 3. Tav. 1. Notando che quan-
tun:lue detto raggio ¢K fia fempre il medefimo, perche pe-
16 {1 puo modificare ad arbitrio I'afta PH, che fa, come
diffi , per la data coffanre CR, fi ponno nondimeno confe-
guire infinite Concoidi di quefto genere di bafe circolare .

Qui pero io non voglio diflimulare una difficoled, che
da’ Meccanici potrebbe venir fatta in propofito della delcri-
zione da me loro promefla della fezione di un uovo; per-
ché intorno a picciole fezioni, qual’ ¢ quella della Fig. 3.
Taw. 2.,non Vv'¢ che ridire, ma {e ad un quadro o corni-
ce fi dovefle dare la forma di una tal curva, di cui lafle
maggiote a4 b fufle (che poi non farebbe gran fatto) lungo
cinque foli piedi di Parigi, ne feguirebbe che febbene ac-
cadefle la delcrizione tra il polo e la periferia direstrice ({up-
ponendo le intercette eguali a’ tre diametri di detta pc;igc-
ria ) nonoftante , effendo ftata fuppofta la coffante CR egua-
le ad otto diametri della periferia medefima, la porzione PC
dell’afta PH della Fig. 2i Tuv. 1. verrebbe per lo meno ad

ellere
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effere lunga 4o. piedi di Parigi. Perché effendo I'affe dato
di piedi cinque, di cinque piedi parimenti farebbe il dia-
metro del circolo generatore, che, come abbiam detto , all’
afle della curva fi eguaglia ; ma la data coffanre CR, ov-
vero CP, cui fi fuppone eguale , fi fuppone dover effere
eguale a otto diamerri incirca del circolo generatore 5 e
percio moltiplicato 8 per 5, la lunghezza della data CR,
- ovvero CP afcenderebbe certamente fino a 4o. piedi di Pa-
rigi. Onde chi non vede eflere la bottega di un Artefice
angufta croppo per una macchina tanto enorme:? Pure io
fon per farmi incontro a quefta obbiezione , non gid con
animo di rifolverla, ma col tentare di procacciar loro que-
fta comodita per altra via. E pero oltre che aflai bene rie-
fca una fimil curva dall’ accozzamento di un femicircolo
mbn con un {emielifle man ( Fig. 3. Tav. 2.) di cui lafle
minore mn fia eguale, e coincida col diamhetro di quello,
{piegard inoltre a fuo luogo (1) come confeguir anche fi
pofla con I'ufo di un femplice filo ; metodo, per vero di-
re,, di cui nell’ opinione degli Artefici non v’ha il piu
utile , né il piu facile. Ma per ora bafti della delcrizione
ed ufo di quefto primo Iftromento.

(a) Iftrom. VI. Art. IIL e IV.

B ISTRO-
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ISTROMENTO I
PER ‘LA CISSOIDE DI DIOCLE,
E PERLACURVA DI M* CARRE.

Ofpirarono ad un medefimo fine le invenzioni di

Nicomede, e di Diocle, poiché quello la Concoi-

de, e quefto la Cifloide inventarono per la dupli-
cazione geometrica del cubo (1); ma effendo che per que-
fta non che gli antichi Filofofi indarno travagliarono, ma
ancora i moderni vanamente V' impiegarono le forze del
loro ingegno, noi contenti di piu umi%i ricerche , dappoi-
che¢ abbiam detto della Concoide, pafleremo foltanto a {pie-
gare I’ origine e defcrizione organica della Cifoide.

ARTICOLO PRIMO..
Dell’ origine dclla Ciffoide.

Sla dunque (Fig. 1. Tuv. 3. ) la retta QO tangente il fe-

miicircolo generatore , e pofta ad angoli recti del dia-

(1) Voglio dire per trovare due me-
die proporzionali. Concioffiacché quan.
do foffe propofto di trovar due medie
continue proporzionali a,% tra due da-
ti eftremi A,B fi fegni, (Fig.1. Tav.3.)
ful diametro QP la QI =alla data A ;
e da I fi meni la perpendicolare Tu=
alla data B. Poi dal punto Q_per #
occorra nella gid defcritta curva PZ
la retta QZ; e fi faccia A ad x, come
QL ad Lm ; e come mL ad LP, cosi
x a z,perché le rette x,2 che ne ver-

~ vanno, faranno le due medie cercate.

11 P. Milliet ( Geom. Prat. Lib. IIL
Prop. 18.) facilmente dimotitra ,che ti-
rato per qualunque punto z della Cif-

metro

foide la mL perpendicolare al diame-
troPQrifulta: QL.Lm.LP.LZ.Ma
QI fta ad Is, come QL ad LZ; ed ¢
QL ad LZ in ragion triplicata di QL
ad Lm, cio¢ in ragion triplicata di A
ad x ; cosi pure QI'ad I in ragion tri-
plicata della medefima A ad x., ed anche
di ¥ a Z.Dunque le rette xZ fono me-
die continue proporzionali tra QI ed Ix,
cioetra AeB. Ciocheeraa dimoftrarfi.

Quando percid di quefti quattro ter-
mini =2 A. x.x.B fi fupponefle che A
fofle doppio di B, il cubt eretto fulla Z
farebbe ( come gii fi fa ) doppio del cu-
bo eretto fullaB; ed il gran Problema
rifolto.
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metro Q P, e fiano dal punto eftremo P alla tangente con-
dotte molte rette Pb, Pd, Pf ec. delle quali le porzioni ab,
cd,ef ec. comprefe tra la periferia del {emicircolo, e la tan-
ente fiano col compaflo trasferite dall’altra parte fulle me-
defime linee rifpettivamente 5 cosicché facendo fempre capo
in P, fiano Pr=ab,Pr=cd, Pz=ef ec. Allora la linea
fcorrente pér i puntiP,#,r, %,y fard la propofta Cifloide.

ARTICOLO SECONDO.
Deferizione organica della Ciffoide.

L’ Iftromento preparato (Fig. 2. ) alla defcrizione orga-
nica di-quefta curva nella fimpliciti e geometrica ele-
ganza va, {e non erro, del pari con quelli che per le fe-
zioni coniche, o altre curve fi inventarono . Egli confifte
primieramente in una tavoletra LNP, il di cui margine
LCP foftiene le veci del diametro del circolo generatore
PQ, quale appunto s’intende eflere ad eflo margine eguale,
e meflo per dritto con tutto il rimanente della Fig. 1. quivi
ofta a Yaeto. Ad angoli retti poi di detto margine, o fia
diametro LCP fta afferrato alla tavoletta un regolo PG,
ch’¢ invece della tangente QO, e ad effa parallelo inca-
vato per il lungo di una{cannellatura, non alerimenti che
il parallelepipedo DR della Fig. 2. Tav. 1., ed in eflo altrest
{corre un prifma fornito. al difopra di un pivolo D. Due
aleri pivoli P ed L ftanno pure fifli nei due eftremi del mar-
gine, o fia diametro LCP. Un altro pivolo ancora ¢ pofto
in C, intorno a cui fi muove I'afta CR, che fta per rag-
gio del femicircolo PRL al generatore eguale, e che incur-
vandofi nella eftremita R, s’introduce ed abbraccia i laci
fefli di due norme indeterminate ADB,FPE, la prima del-
le quali gira d’intorno al pivolo fiffo nel prifma D, e ri-
ceve nel feflo lato AD il pivolo L, olire il detto raggio
B2 unci-
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uncinato CR. L’altra poi ¢ mobile d’intorno al pivolo P,
ed un lato P F, come difli, fi attiene parimenti all'intro-
dotto uncinato raggio CR, e nell’altro PE ha un anello
{corrente fatto come in fezione 7 fornito di uno ftilo, che
s’infinua nella feffura del lato della prima norma ADB,
e quindi perpendicolarmente difcende ful piano della car-
ta. Ora fermata al detto piano con la finiftra la tavolet-
ta LNP, e fituate prima le parti in guifa tale, che CR co-
incida per quanto fia poflibile con CP, DL con PL, PF
con PG, PE con PQ, ed i punti RDS fiano uniti rutti
nel punto P; traendo poi con la deftra il pivole D con
lo fcorrente prifma verfo G, dallo ftilo S del lato BD del-
la norma ADB fofpinto, vesra defcritta la propofta curva.
Della quale alcuni foli punti mancaranno in P, perche ivi
non puo darfi in pratica un precifo concorfo dell’uncino R,
pivolo D, e ftilo S; difetto che farebbe confiderabile , fe
anche ad altre macchinette inventate da’ piu celebsi uomi-
ni (1) non foflfe comune. E molto pitt fe (ci® che non ¢)
rendefle inutile la curva in quell’ uficio, cui ¢ ftata de-
ftinata .

Per verificare poi la prefata coftruzione per rapporto
all’ origine della curva, dimoftraro effere Pe coftantemen-
te eguale ad SH. Imperciocché dovendo in qualunque po-
{izione I'angolo LR P effer retto,retto del pari fia I'ango-
lo PRD, e cosi eflendo gli angoli ai punti P, D per
{uppofizione retti, retto pure fara I’angolo PSD, e quin- -
di fara PRDS un parallelogrammo , e pero il lato PR pa-
rallelo ¢ eguale al lato SD, ed. il lato RD coftantemente
parallelo ed eguale al lato PS. Ma effendo LP pofto in di-
retcco con PQ,, la retta QL cadendo fopra le parallele ESP,
DRL, fa I'angolo efterno EPQ eguale all’ interno PLD,
e quindi gli archi Qe, PR, dalla metd de’ quali vengono

mi-

(1) Le macchinette di Francefco zioni coniche foggiacciono al medefi-
Schooten compofte col filo per le fe- mo difetto.
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furati, appartenendo a’ cerchj eguali, faranno parimente tra
loro eguali. S
Inoltre perché ne’due triangoli PLD , QPH gli angoli
PLD, QPM fono ftati moftrati eguali, e gli angoliin P,Q
fono per fuppofizione retti, e per {uppofizione pure il lato
LP ¢ cguale al lato PQ, fard anche il lato PD al lato QH
eguale. |
g(@indi ne’ due triangoli mifti RPD, eQH i lati PR,
PD dell’uno faranno eguali ai lati corrifpondenti Qe, QH
dell’ altro, ed effendo gli angoli RPD, ¢QH da efli com-
prefi eguali, per effer angoli che fanno le tangent PD,
QH cogli archi rifpertivi PR, Qe di cerchj eguali, fard an-
che la bafe RD d’un triangolo mifto eguale alla bafe eH
dell’altro; ma RD {i ¢ moftrato eguale a PS; fara dun-
que PS fempre eguale ad eH. E rogliendo ad ambedue la
porzione comune ¢S, reftara Pe=SH . Cio che era da

provarfi.

ARTICOLO TERZDO.
Deferizione ovganica della Curva di M Carré.

SE poi tolte via dall’ Iftromento le parti inucili, fi com-

ponga la norma ERF in quella fituazione, che dimo-

ftra la Fig. 3. e che con la vite 2 {i fermi I'anello con I'an-

neflo ftilo, qualora RS fia eguale a PL, movendo il rag-

gio CR , e ritenendo ferma con la mano la tavoletta LNP,

rifuleard la defcrizione della Curva di M. Carré (1) cele-
" bra-

wve fur le point L ,tandis que Uextremi-
te P parcowrt la demi-circonference PRL,
il eft vifible que Uautre extremité de ce
diamétre decrira dans ce mowvement une

(1) Memoire s de I' Academie.An.1705.
pag. 56. Ivi il tefto Francefe d2 a veder
chiaro che la curva defcritta dall’Iftro-
mento ¢ appunto quella di M. Carre.

Perché ( mutate le {ole lettere del telto
in quelle della mia figura ) §i efprime
cosi: Soit décrit le demicercle PRL ; fi
Pon fuppofe que fon diamétre PL fe meu-

courbe LSD , qui a powr axe la ligne
LD=PL. E perd anche I’equazione
viene ad effere 1a medefima ,che ivi fe
gli affegna: cio¢ che S =RL —Lm.
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brata nelle memorie dell’ Accademia, ¢ la di cui origine
non efpongo, come quella che dal neceflario moto dell'lftro-
mento {1 moftra chiaramente. .

Di pit , fe levato via il raggio CR (Fig.2.) ¢ la norma
EP E, e nelle braccia dell’altra norma ADB fufle introdotto,
e fermato in qualunque fito m, ovvero x l'anello con lo fti-
lo S, mentre il pivolo D fufle condotto da P verfo G lungo
il regolo PG, iF punto m defcriverebbe una Concoide inre-
riore, ed il punto x una efferiore; delle quali farebbero LP
la data coftante , L il polo, PG la diretsrice, Dm,Dx le inter-
cette 5 potendofl generalmente prendere in confiderazione un
qualunque altro punto del circolo gxmg,di cui il diametro
gm prodotto fempre pafli per il polo L, mentre il centro D
fia guidato per la bale PG: perche¢ qualunque fito D acqui-
fti il centro D partito da P verfo G, primo le intercetce D
(giacche full’ intercetta Dm non cade quiftione , effendo il
cafo fempliciflimo della Concoide inreriore di Nicomede) tra
laCurva, e la dirvettrice ,benché coftituenti con I’indetermina-
ta LD un angolo dato LD, reftano anche in quefto cafo
tuttavia eguali. Secondo, ¢ da concepire che in principio di
moto, quando D era in P, ¢ Dx era pofto in diretto con GP
prodotto; ed mDg con LPQ coincideva . Onde {ofpinto poi
D verlo G, la differenza dell’angolo d’inclinazione , che le
intercette per efempio Dx,Dg fanno di mano in mano con
la direttrice PG, ¢ fempre la medelima quantitd 0D g paffata
di {otto della dirertrice ;5 e cio cosi rifpetto al punto g, che
prima in P faceva un aniolo retto con detta direttrice, co-
me rifpetto al punto x, che con effa direrrrice formava due
angoli parimente retti, e rifpetto a qualunque altro pun-
to, che fofle prefo fu detta circonferenza g,x,m,q . E quin-
di ft puo dedurre una proprietd molto femplice e comune a
qualunque punto prefo fu detea periferia g,x,m,q, qual ¢,
che il rettangolo della porzione di bafe PD moltiplicata
nell’ intercetta, fard fempre eguale al rettangolo della porzio-

ne
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ne dell’ indeterminata LD moltiplicata in og, feno della dif-
ferenza 0D g di detto angolo d'inclinazione qualunque daro.
Perche (tirate le perpendicolari gr,q0 prodotta in y) i trian-
goli gDr,LDP fono fimili; ma fono pur fimili gDr,yDo;
e per efler Do perpendicolare ad yg, e I'angolo g Dg retto,
fono fimili anche i triangoli yDo, Dgo, e quindi fimili
gDr,Dgose per confeguenza fimili LDP, D g0. Onde DL.
DP::Dg.q0. Dunque per fine PDx Dg=LD x og. Cio
che era a dimoftrare.

Io avrei potuto di leggiero, modificando la mia prima mac-
chinetta, renderla atta a defcrivere anche tutte quefte Concoi-
di, fe non tanto I'inutilid e facilitd del progetto, quanto la
difficold di poterla dare poi ad-intendere in difegno con
eguale nettezza, non me ne avefle diftolto.

ARTICOLO QUART O.

Quali Curve fi convenga defcrivere con un medefimo Iftromento.

Pchiando io al fommo il giudicio di un Uomo pre-
claro tra i piu illuftri di quefta noltra eta, ho mo-
tivo non piccolo di dubirare, che donando egli forfe, quan-
do che fia, qualche rifleflo alla coftruzione del predettoIftro-
mento, trovi che opporvi, maflimamente avendo alira vol-
ta dimoftrato in quefta parte I'animo fuo dicendo: (1) In-
frramema.. . . . .. non alia facile recipienda effe . . . . . . . .
preterquam illa, quorum unumquodliber lineas infinitas generis
efufdem defcribeve gquear. Ma appunto quelto giudicio di lui
quanto pit da me venerato, altrettanto mi conforta a pro-
durre il mio parere. Sembrami dunque, che, rettamente efa-
minando , abbiafi a diftinguere, fec}e Curve, che intrapren-
diamo a defcrivere, fiano di tal genere, che non v’'abbia al-
tra differenza tra I'una e l'altra , che di maggiore o mi-
nor

(1) Poleni in Epift. ad Jacobumn Hermannum.
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nor grandezza, come la Ciffoide, il Circolo, la Cicloide, che
fono mutabili foltanto fecondo il piti ed il meno, immuta-
bile reftando la loro fimmetria; o fiano pur di tal forta, che
non folo fiano alterabili {fecondo il piu ed il meno, ma in va-
rie e nuove guife {piegandofi, e flefli e regrelli variando,
all’ occhio d'efle pii non appajano , quautun?‘ue lo fieno, e
per tali vengano dall’ equazione accufate. 1l che avviene del-
le Concoidi , mentre per la forma apparente le efferiori alle
interiori non s affomigliano né le prime, né le feconde a
quella della Conteffa Agnefi. E pero dico, che fi debbano
defcrivere con un folo Iftromento infinite Curve d’un ifteflo
genere di queft’ ultima razza, perche cosi veggafi la Curva traf-
formarfi, e paffare per tutei li fati fuoi quafi per gradi. In-
torno poi a quelle di tal genere, che altra alterazione non
patifcono, che di maggiore o minor eftenfione, diftinguo
di nuovo: O elleno tornano frequentemente in ufo agli uo-
mini, come il circolo, Ieliffe 5 o fono per quelto capo tutta-
via inutili,come la carenaria, e fimili. Nel primo calo parmi,
che coftruendo I'iftromento fi debba aver riguardo ad infi-
nite grandezze di un medefimo o circolo, o eliffe, o altre
tali, intendendo pero il termine d’infinito per il fuo dritto.
Nel fecondo della carenaria ,e fimili, ftimo certamente {over-
chio, che un prudente inventore indirizzi a tale fcopo le fue
meditazioni; si perch¢ manca una certa utilitd, che lo per-~
fuada, si anche perche quefti tali Ittromenti non ad altro oc- .
cupano i tavolini de’ Geometri , che per tofto fornir loro
una curva , qualora per avventura folleciti di una bella fi-
gura , che dovelle inciderfi in rame, o ufare in qualche di-
moftrazione , vogliono fottrarfi al tedio di un piu lungo
metodo. Per altro era facile a me il render capaci di modi-
ficazione le diftanze CR,CP, CL (Fig.2. Tav. 3.) per confe~
guire Ciffoidi infinite, le une maggiori dell’ altre , quando
avefli giudicato, che altri non aveflero faputo farlo da fe,

ficcome mi fon ingegnato di fare per la defcrizione organi-
ca
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c3 della: Cicloide , conformandomi appunto al piacere del
fopra celebrato Autore.per le ragioni addotte . Ma fia per
ara fatto fine a quefto ragionamento.

" ISTROMENTO IIL
PER LA LINEA QUADRATRICE.

* Sempre ftato, e credo che mai fempre fara un arcano
profondilimo della Geometria 'arte di dividere colla

fola riga,e compaflo un angolo qualuaque in tante date pa-
&, e {pecialmente 'in tre; cosi pute la maniera di quadrare
- l'area di un circolo dato. Percid fin da piu alti fecoli fi ¢
inveftigata la ragione , che pafla tra il raggio e la periferia,
come quella che avrebbe potuto condurci allo {coprimento
dell’uno e dell’altro miftero. Dinoftrato fifando I'animo a
quefto doppio {copo invento la {ua linea Quadrarrice, la qua-
le fe (i potefle defcrivere geometricamente , manifeftando la
{uddetta ragione, fciorrebbe 1i due (1) celebri problemi; ma

(1) Per moftrare tome quefta cur-
va foddisfi alla prima intenzione dell’
Autore , che ¢ la trifezione dell’ ango-
lo, fupponiamo per efempio ( Fg. 3.
7Tav. 2.) , che fia propofto 1 angolo
MCD da dividere in tre parti date.
Onde dal puntoS$,in cui il raggio CD

s interfeca con la curva MSBH (che.

gid fi vuol fupporre deferitta) fia con-

dotta una SP perpendicolare al lato

MC. Di poi fi divida geometrica-
mente , come far fi pud, la retta MP
nelle tre date parti,dalle quali tirate
altrettante parallele aPS, per li punti,
dove quefte tagliano la curva, fi menino
tre raggi dal centro G, li quali divideran-
no I'angolo MCD nelle tre parti date.

Circa poi al fecondo progetto, che
¢ la quadratura del circolo , quando
geometricamente fi defle, come in ve-

C , - non

ro non fi di,la precifa fituazione del
punto eftremo H; e che CH bafe,
come fi dice della Quadratrice, fofle
rigorofamente data, moftrando Apol-
lonio, ed il R Milliet (Lib.2. De In-
divif. pro. 4. de Quadratrice linea) che

"< CH.CQ. QMcirconferenza del qua-

drante., dati i primi termini CH,CQ,
fi confeguirebbe anthe il terzo QM.
Onde poiché i Ta, che I'area d’un
circolo ¢ eguale ad un triangolo, di
cui fia bafe 1a circonferenza, ed altez-
za il raggio;ovvero eguale ad un ret-
tangolo , del quale un lato fia detta
circonferenza , e ’altro lato la metd
del raggio,l'area diun quadrato eretto
foprauna retta media proporzionale tra
la circonferenza data per mezzo della
Quadratrice yed il raggio, farebbe egua.
le all iztiera area del circolo dato.
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“non potendofi‘cid cosi confeguire; tenteremo almeno di de-
linearla per mezzo d'un Iftromento.: -

ARTICOLO PRIMO.
Origine della Quadratrice, e fua defcrizione per punti.

PEr dare ad intendere I'origine di quefta curva, defcritto
prima il quadrante MCQ (Fig. 4. Tav.2.) figuriamci
che il femidiametro MZ, confervandofi fempre ad angoli ret- -
ti al lato MC, fi porti con un moto equabile verfo il la-
to CQ, ed ivi giunga a coincidere nello fteflo tempo, che vi
perviene anche il raggio CM, il quale ruotando equabilmen-
te intorno al centro C,{corre tutti i punti DFQ_di detto qua-
drante . Imperocché allora turti i punti d’interfezione del
lato MZ col ruotante raggio CM prefi infieme forniranno
una curva MSBH, che é la Quadrarrice di Dinoftrato, ma
in rigore mancante dell’ ukimo punto H, il quale, ivi non
feguendo piu interfezione, fi perde.

Si manifefta quefta tale origine anche dalla defcrizione
per punti della medefima curva . Imperocché divifo prima
il lato CM in quante piu fi puo parti eguali MP,PG,GC ec.,
e I'arco MDFQ_in altrettante, conducendo poi ad angoli ret-
ti del lato CM le ordinate MZ, PS,GB ec. ed alla circonfe-

renza li raggi CM, CD, CF, li punti d’interfezione MSB ec.
faranno elementi della Quadrarrice, che intraprendo ora a de-
{crivere col feguente Iftromento.

A R-
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 ARTICOLO SECONDO.
- Defevizione organica della Quadrarvice.

L P. Millier (1) fi lufinga, che la defcrizione organica di

quefta curva fia facile, ma la prova mi fa accorto.del.
contrario. Non oftante qualunque fiafi., propongo la prefen-
te, e m'immagino che KAEN fia (Fig. 5. Tav.2.) un telaro,
di cui nel lato NE fcorra la guida Z o conneffa ad angoli
retti col feffo regola o P. D’intorno poi ad un pivolo C fiflo
nel lato AK movafi yn quadrante Cax;, di cui il raggioxC

tolungato fia verfo D, e feflo eflo pure in una parte di fua
Yunghezza, e corredato di una guida S fermata ad uno ftilo,
il quale paflando Fcr le feflure del raggio xC prolungaro, ¢
del regolo oP, dilcenda ful pisno a defcrivere la curva.

Sia inolsre alla guida Z o atraccato un filo o catenella,
la quale piegandofi indi d’intorno alla carrucola E vada per
fine a congiungerfi col quadrante fuddecto nel punto x. Si
rilevi poi %a citconferenza del quadrante ax col farlo girare
da-Q verlo Z, come per defcrivere un quarto di Cicloide;s e
fi rimova il punto 0 da Q verfo Z uno tpazio QZ eguale al-
la fuddetta circonferenza ax. Coficché in principio di mo-
to Po coincida ¢on MZ ; il lato xCD- del. quadrance con
CM; ed il lato ¢4 con CQ; e la catenella fia in quefta pri-
ma fituazione tangente in x. Perch¢ poi con la mano polta
nella fommitd D fatro volgere da. Mitregola CD a daftra-
fino in Q, avverra che giungenda CD a coincidese con CQ,-
pervenga Ca nella direzione CM, e la.catenella diventi tan-
gente 2 detto quadrante in 4. Efendefi tanta quanticd di ef-
fa avvolea fulla circonferenza det quadrante, quansa f ¢ ri-
tirata da Z fine: 3. Q;: giacché pew lacoftruzione QZ=ax%;
¢ perd anche il regolo Pa verra tirato nel medefimo rem-

: , . C:z Po»
(1). Lib. IL. De indivifib. prop. . Deferiptio linca Quadratricis. '
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po, mantenendofi fempre verticale ad MC fino in CQjelo
ftilo S dalli due regoli CD, oW Heterminato alla defcrizione
della fuddetta curva.

Quefto Meccanifmo (accrefciuto di una correzione omef~
fa a bella pofta, ma neceffaria per non perdere (Fig. 4.) i
primi punti della curva in M, n¢ gli ultimi in C di un’al-
tra curva MrC) regge ficuramente per confeguire una fola-
OQuadrarrice, di cui il lato ZQ, cioé¢ MC fia eguale ( Fig.5.)
ad ax circonferenza coftante del quadrante. Ma per foddif-
fare intieramente al Problema, e molto pit perché quefta
curva. entrarebbe nel numero delle curve utili, farebbe fta-.
to meftieri, che, potendo modificare a piacere la circonfe~
renza del quadrante ax, l'lftromento defcrivefle una Quadra-
trice di un lato MC qualunque dato; il che non ¢ cosi fa
cile, come pare al P: Milliet. Tuttavia fe-fi fupponefle che il.
quadrante Cax fufle la bafe di un quarto di cono, di cui il
vertice andafle perpendicolarmente a cadere nel centro C, fi
potrebbero {ulla fua fuperficie prendere anche quadranti di
diverfe ‘grandezze ; ordinando poi le parti dell'Iftromento
in modo, che la carrucola E, ed il punto d’attacco o fi
poteflero portare a livello delle differenti altezze de’ qua-
dranti prefi. d’intorno alla fuperficie del cono eretto fu det~
ta: bafe Cuax.i SR s

‘Un’ oppofizione ancora potrebbefi fare a quefta macchi-’
netta, ed ¢, che fi prendela ZQ eguale al perimetro ax del

adrante , che fi mette in ufo; dunque nella coftruzione di
quefto Htromento fi fuppone quel che fi ¢cerca col beneficio
della’ cutva da ‘defcriverfi. A che rifponderei, che fi cerca
nell’ atca di coftruire I' Iftromerito, come nell’ arto di fabbri-
care un¢compaflo di proporzione fi cercano le fue divifioni ;
ma ‘quando 1’ vuele adoperario 5 fenza akro tentare non fi
ha .che.porvare il pumwo oi nel'Z gid“detetminato., . 1.
-.-A dir. vero pero jo @ra per quefla oppofizione ‘in procinto
di rigettare I’ lftromento, comé non foddisfacente al Proble-

T A PR UL S 8 0 1 3]
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ma in modo perfetto. Ma nonoftante dappoi un nuovo ani-
mo mi fuggeri di pubblicarlo , avvifando cofa ondefi fcemi
in parte I'oppofizione fuddetta, e porgaﬁ al leggitore di che
palcere Iavida fua mente con nuova Icoperta. Trovo adun-.
que (Fig. 4.¢-5.) che la ragione di ZQ comparato ad ax fi
riduce a tre cafi: cio¢ ZQ eguale ad ax; ZQ_maggiore di
ax; ZQ minore di ax. Quando ZQ =ax,il raggio percor-
re la periferia di tutto il quadrante MDFQ, mentre I ordi-
nata fcorre per tutti i punti del lato MC, e nafce la MSBH
Ouadratrice di Dinoftrato, che ha per bale CH. Quando ZQ>

ax, mentre il raggio CM percorrerebbe tutto il quadrante

NDFQ,-I’ ordinata compifce per elempio -;foli del lato MC,

e nafce la curva MmF, la quale non puo mai giungere a
toccare il lato CQ,, appunto perche, non compiendo %’ordi-
nata tutti ere i terzi del lato MC, non arriva nemmeno.efla
a’ coincidere con CQ; ma pit che fard maggiore lo {pazio
percorfo da detta ordinata {u detto lato MC, la piegatura
della curvain F {i fard maggiore e pit vicina al punto H,
dove cost a poco a poco difponendofi, andera a cadere, quan-
do detta ordinata percorra. tutto il detro lato MC, e la cur-
va {i trasformard nella Quadratrice MSBH , mentre {vanifce
una parte di fe confondendofi con la porzione HQ del la-
to CQ. Quando ZQ < ax, allora mentre il raggio CM per-

corre per e’fempio'-;- foli del quadrante M DFQ,’I’ ordirata’

compie intanto tutto lo {paziq MC, e giunga a coincidere con,
CQ, ei qoindi deriva la curva. MrC, la_quale fempre tiene,
un”eftremitd nel .centro C, e con una piegatura mntp pid,
vicina al punto H, quant’ ¢ maggiore I'angolo MCEF, fi dif-,

ne a rimanere finalmente in H, trasformandofi,effa puye
vella Quadrarrice {uddecta MSBH , mentre fvanifce una pa;t.j
te di fe, perche fi combina, e fi gpnfonde colla porzione CG,
del medefimo lato CQ. | L L

Ora
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Ora quefti due ultimi cafi foggetti alla macchinetta forio
cafi particolari di un altro, che comprende anche quello del-
la Quadrarrice di Dinoftrato, ed altri nove ancora, come qui
appreflo offervaremo , e che potrebbe in termini generali ef-
fer efpofto cosi: Defcrivere una curva formarta dai punti d'in-
terfezione del raggio CM moventeli equabilmente in un
quadrante MDFQ intorno al centro C, ¢ dell’ ordinata MZ
pure moventefi nel medefimo quadrante equabilmente, e
fempre verticale ad alcuno dei quattro lati di effo quadran-
te. Quindi nel cafo che tanto I'ordinata MZ , quanto il rag-
gio CM fi avvanzino verfo la medefima metd CQ, fi ponno
immaginare , fecondo la ragione delli {pazj rifpettivi percor-
fi equabilmante , moltiffime curve; tutte perd fimili ad una
delle tre MSBH, MmF, MrC, per mezzo delle quali fi po-
trd {empre dividere ir parti date un angolo dato, che non
fia pero maggior di quello, a cui fono oppofte . La curva
per efempio MSBH ¢ oppofta all’angolo reteco MCH, e per-
cio vale a dividere in parti date qua%unquc angolo, che non
fia maggiore di un retto. La Cusva MmF ed anche la cur-
va MrC eflendo per fuppofizione oppofte al medefimo an-
golo MCF vagliono a poter dividere in partt date un an-
golo, che non fia maggior del detto angolo MCF. In faui
fupponiamo che fia propofto I" angolo MCF da dividere in
due date parii per mezzo di ciafcheduna delle tre curve
fuddewte . Onde volendo primieramente adoprate [a curva
MSBH, fi conduca dal punto B d’interfezione di detta cur-
va, e del raggio CBF, che determina I'angolo MCF, {t con-
duca, diffi , BG ad angoli rettidel lato CM, indi dalla me-
ti di GM fi meni la perrendicolare PS, che il raggio CD
condotto per S divideri I"angolo MCF nelle due dace parti.
Secondo, cost volendo far ufo della cusrva MmF, tirata Fb per-
pendicolate al lato MC, ¢ dalla metd di 5M condostz [a ver-
ticale dm, avverra che il medefimo raggio CD condotto per

m dividerd I'angolo MCF in due date parti. Terzo, prefa rure
’ alle
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alle mani la curva MrC, e dalla metd del lato CM condot-
ta la perpendicolare yr, ancor qui Iifteflo raggio Cb, che
pafla per r, dividerd I'angolo propofto MCF in due parti da-
te. Onde tucti i punti d’interfezione S,m, r dell’ ordinace
PS, dm, yr col perimetro delle curve corrifpondenti MSBH,
MmF, MrC cadono nel medefimo raggio CD, e il dato
angolo MCF viene divifo nelle due date parti per mezzo
di qualunque delle tre curve propofte. '
Non fo veramente {e quefte due ultime curve abbiano
una proprieta fimile a quella, che tanto brilla nella Qua-
dratrice di Dinoftrato, cioe fe, ficcome in detta Quadratri-
ce ¢ = CH. CQ. QM, cost in quelle fi poflano fiffare
tre termini continui proporzionali, I’ ultimo de’ quali fia una
porzione della -periferia di un circolo; ma io credo di no,
Eerché nella Quadratrice un termine della proporzione ¢ la
afe CH, e abbiamo gii offervato , che la curva MmF
non ha bafe, perché non giunge mai a toccare il lato CQ,
cosi Mr C non ha bafe, perché va fempre a reftringerfi nel
centro C. Nonoftante-io concludo in favore del mio Iftro-
mento, che quand’anche le curve nate dal non eflere QZ
eguale ad ax non ferviffero a rilevare la circonferenza del
quadrante MDFQ, per quindi definire la quadratura del cir-
colo , almeno pero foddisfano alla trifezione deli’ angolo,
che fu uno dei progetti,, cui Dinoftrato pretele di appli-
car la fua celebre Quadratrice. : '
Finora, fuppofto il raggio CM ruotante da CM verlo
CQ, mentre I'ordinata MZ {i avanza verfo la.medefima me-
1d CQ,abbiam diftinti tre cafi 5 ma tre fimili cafi fi ponno
immaginare nel cafo che (f{empre ruotando il raggio CM
da CM verfo CQ) I'ordinata andafle da CQ_verfo MZ;
tre altri quando detra ordinata progrediffe da CM verfo QZ;
tre cafi pure quando detta ordinata partifle da QZ ver- .
fo CM; onde ?iodici curve rifultano corrifpondenti a quefti

dodici cafi tucei comprefi nel cafo generale fovra enunciato,
Di
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Di tutte quefte curve almeno fei fono defcritte per mez-
zo della mia ‘macchinetta. Imperocché primieramente fi ¢
-vifto come fi facefa ufo di efla nel calo che ruotando il
" raggio CD (che fa per tutti i raggi) da CM verfo CQ,
I'ordinata poi (cio¢ il regolo Po, che fa per tutte le or-
dinate) proceda da MZ verfo CQ. Ma quando detto re-
~golo dovefle moverft da CQ_verfo MZ, la catenclla paf-
fata {u la carrucola E facciali paflare anche fopra un’ al-
tra carrucola N prima di fermarla a detto regolo Po; per-
che allora mentre il raggio CD da CM girera verfo CQ,
il regolo Po da CQ_ procederd verfo MZ. Se poi la gui-
" da 0Z col regolo Po anneflo fi trafporti nel lato del tela-
‘ro KN, e la catenella pafli fopra le due carrucole E, N;
~ allora eflo regolo movendo il raggio CD da CM verfo CQ,
fi avanzera da CM verfo QZ . Se finalmente la catenella
paffera fopra tutte tre le carrucole E, N, K, prima di ef-
{ere attaccara al regolo PO, che fi {uppone ora {corrente nel
lato KN, dico che procedendo il raggio CD tuttavia da
CM verfo CQ, il regolo fi moverda da QZ verfo CM.

Pare che quefte curve, eflendo ambedue i mobili gene-
ratori affetti di moto equabile, fiano per avere fra efle un
qualche comune rapporto, e ben farebbe ftato I'indagare
le proprieta di ciafcuna. Ma o lalcio per ora da parte tali
ricerche aliene in certo modo dal mio foggetto , acciocche
{e gli aggrada, ne vadino in traccia quelli, che fono in ma-
- teria d’ozio e in valore d’ingegno pit di me felici.

Sarebbe qui il luogo ove riporre I'accennata Spirale d’Ar-
chimede, come quella che € nel numero delle curve antiche;
ma fi trova (1) altrove efpofta per eflere comprefa negli ufi
di un altro’Iftromento. _, —_—

- S : ~ ISTRO-
(1) Iftromento IX. P. II. Artic. X. .

-
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ISTROMENTO IV,

PER LE SEZIONI CONICHE.
ARTICOLO UNICDO.

Onobbero gli Antichi I'origine di quefte mirabili cur-
' ve nafcenti dalla diverfa fezione di un cono, e li

Moderni le recarono a profitto , e non prima furo-
no applicate alla Cavartrica , Diottrica, Profpestiva, e in una
parolz all’ Orttica tutta, non men che alla Gnomonica , e
Meccanica , che diventarono le delizie de’ Geometri pit in-
figni; e pero alei (1) dappoi trattarono della loro deferi-
gione per punti , aleri (2) della Organica. Ma tacendo del-
la prima, che non entra fe non per accidente nel mio infti-
tuto, circa alla feconda dico , che parecchi Iftromenti furo-
no inventati , ¢ per quanto fia arrivato a mio lume, tre
avvene per la Parabola , fei per I'Iperbola, dieci o dodici
per I'Eliffe , e per la medefima altri ancora, ma di minor
pregio 5 perché in molte arti occorrendo {peflo la deferizio-
ne organica dell’ Eliffe , molti piu chiari ingegni intorno a
quefta , che a verun’ altra curva fi occuparono. Ma ﬂPet
dire il vero quafi tutti quefti Iftromenti, quantunque affac-
to geometrici, in pratica pero foggiacciono a molte inco-
modita e difetti, ai quali non fi pud facilmente trovare ri-
medio. Quindi ¢, che I'Iftromento chiamato d'Inmsmicazione,
quantunque , anziché¢ parer geometrico, fia in vero troppo
fozzo e volgare, perché pero per opinione anche d'aleri (3)
torna meglio di qualunque altro all’ ufo di un Profeffore,

io

- (1) Midorgio ha trattato difule- (3) I P.Caftel Traité LVL Defecrip.
mente della defcrixione per punti delle  Gemeral des Courbes,dice: Une metbode

Sexioni Coniche . organigue , que je crois la meillenre des
(2) Francefeo da Schooten della de-  toutes pour décrir affex exattement tow.
Jerizione Orgapica. Ed altri ancora. tes fortes de courbes,c'eft celle de Uimsi.

tation. Prenex une lame ec.
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io fopra tutti lo pregio. Laonde non fara forfe altrui difca-
ro, che io qui ne rechi un fimile per la delcrizione delle
tre curve fuddette , quanto men confiderabile da una parte,
altrettanto piu {pedito dall’altra, pit femplice e ficuro. Sia
dunque preparata una polita lamina d’argento, o altro metal-
lo, in cui (Fig.1. Taw. 5.) col metodo per punti fi defcriva
diligentemente un’ Iperbola HIL , una Parabola PRo., ed un’
Eliffe ABMN. Dipoi con finiflima lima fi tolga via tutto il
fuperfluo ,- coficche non rimanga fe non quanto appare in
figura. Ora con la mano guidato uno ftilo o penna ftret-
tamente d’intorno ai margini della reftante lamina, quella
fezione verra ,che piuttofto volevafi delineare. Tale & I'litro-
mento, che per tali defcrizioni tengo ancor io per mio ufo.

ISTROMENTO V.
PER LA LOGARITMICA E TRATTORIA.

On fenza grande riputazione del nome loro Nepero
trovo la Logaritmica, Claudio Perralto la Trastoria ,
ed il Sig. Marchefe Poleni dell’una e dell’ altra la

Deferizione Organica. Ma avvegnacche forle , fe mal non
m’ avvifo', ‘riducendo la macchinetta del prefato Sig. Mar-

chefe a pit poche parti , potrebbe forfe la compofizione
della medefima riufcire pid facile ed intelligibile , ho pen-
fato, che cosi fofle bene defcriverla come fta in figura, la-
{ciando nel piacere del difcreto artefice I'aggiungervi da fe
altre parti, quando in pratica le trovafle neceffarie , e con-
ferenti alla natura dell’ Iftromento . E pero vediam prima
come fi geneti la Logaritmica, che poi pafferemo alﬁ; fua
defcrizione . .

A R-
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ARTICOLO PRIMO.
| Originehldellc‘z Logaritmica.

-PEr dar chiaramente a conofcere I’ origine di tal curva
(Fig. 1. Tav. 4.) dai punti Abcd ec. egualmente di-
ftanti, e prefi nella linea Af, che fard la diretrrice della
curva , flano perpendicolarmente erette le linee A16,68,c4
ec. che faranno le ordinate decrefcenti in data ragione geo-
-metrica. La linea 16, 8, 4,ec. che detti punti unifce, fia la
Logaritmica propofta , della quale I cflenziale proprietd ¢
I effere la di lei forrangente eguale ad una coftante dara.
Proprietd appunto fu cui I'infigne Autore fondo I'ingegno-
{o {uo Iftromento , quale per me, come difli, non fi mu-
ta , ma fi riftrigne, per cosi dire, in poco, acciocche pin
-agevolmente la fua coftruzione fi concepifca.:

ARTICOLO SECONDO.
Deferizione organica della Logaritmica.

ECco .pertanto di nuovo ( Fig.2.) un parallelepipedo EP
fimile a quello della Fig. 2. Tav. 1. fcavaro per il
lungo di una fcannellatura’, in cui {corre un lungo prifma
dA di {imil forma, di cui parte fta incaffato nella cavira
di quello , ‘e parte fovrafta al di fuori, abbracciato circa
I’ eftremita d da una lamina crafverfale T¢d, nel fico ¢d fi-
milmente per di fotto incavata, e che ad angoli retti a detto
prifma con una vite ¢ {i puo in qualunque punto di quello
fermare, come pii chiaramente fi moftra in fezione (Fig.3.)
dove D¢R rapprefenta la lamina trafverfale Ted della Fig.2.;
EP dimoftra un taglio fatto per traverfo del parallelepipe-
do PE, e la parte T nel mezzo con puntini ombreggiaca ¢
D 2 o la



28 IstTRoMENTO QUINTO

la fezione del detto prifma dA, che quivi {i vede,come per
la fua forma colla vite fuperiore ¢ fi pofla ftringere con
la lamina trafverfale DR. Parte di quefto prifma (Fig.2.)
¢ anche il pivolo g, che fulla cima in {pira fi avvolge, e fi
accoppia con la madrevite y, di modo che, fermato comun-
que il parallelepipedo PE al piano della carta, fe mefla ma-
no al manichetto M, fi tira il priflma d A verfo E , {eco eflo
porta.anche il pivolo g, ¢ la Yamina trafverfale Ted , per-
che tueri tre infieme , quafi che formano un medefimo fo-
lido. .

Semplice e intelligibile del pari rifulta anche la coftru-
zione. della feguente afta oD e per la Fig. 2., e per un
tronco di detta afta trafportato piu in %rande nella Fig. 4..
Efa quindi ( introdetto il pivolo g nella feflura, ond’ ¢ per
il lungo aperta e larga quafi cost come quello ¢ groflo )
giace ful prifma dA, e quindi preflo D ¢ foftenuta da una
ruota R verticale all’ orizzonte , alla quale un’altra ruota K
fovrafta a quella eguale, ma all’ orizzonte parallela e mobile
d’inrorne al pivelo m, fituata di moda che una linea condotta
dal centro di quefta ruota al punto,in cui la ruota vertica-
le Rtocca i} piano della carta., paffar debba precifamente pel
centro di detta ruota verticale R . Quefta ruota R dovendo
fegnar la curva fulla carta, termina.la fua circonferenza in
acuti ¢ minutiffrmi denti, I'altra ruota all’ oppofto in un
margine lifcio, eguale , e polito, acciocche voli’gcndoﬁ ful-
la*lamina trafverfale, non fi fcomponga , e turbi it moto
dell’ alera ruota R ; avvertendo che fe detta ruota R fofle
troppo leggiera per imprimere la curva fulla carta, fi po-
trebbe render pit grave, caricando di una sferetta. V il pi-
volo m prodotto af di fopra della ruota orizzontale K. Si
vuole inchre (Fig.2.) che i due maggiori piani dell'afta oD
fiano coftantemente paralleli 3ll’ orizzonte, al che cofpira e
la grandezza della ruota verticale R , ¢ la madrevite y,che

a queft’'uopo nel fondo ¢ affai larga, ed intorno al pivfolo g
er-
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ferrandofi, frena e ritiene la inftabil afta oD, coficché non
vacilli né declini dal detto parallelifmo, ma pure liberamen-
te muovafi. La lamina poi cralverfale Ted nel fito ¢d in
groflezza tanto fi eftende, che la diftanza ¢d dal piano ver-
ticale ¢ T apparente- in Fig. 2. al piano verticale d di deua
lamina fia eguale al raggio della ruota orizzontale K.

Ma ormai f{i concepilca , la dirersrice della curva effere
una linea, che pel lungo tagliando per meta ‘il parallelepi-
pedo PE, fi arrefti nel piamo, e ftia invece della diretsrice Af
della Fig 1.; ond’io dico ora, che la linea tirata dal pun-
to R (ove la ruota verticale tocca il piano della carta)al pun-
to, che perpendicolarmente nella linea- dell’ affe, o fia dires-
trice EP foggiace al punto d, fard un’ordinata alla curva;
la linea tirata dal medefimo pumto di contatto R al pun-
to, che nella linea dell’affe foggiace al punto g, fia la tan-
gente ; e la forrangenre fara la linea frefa nell’ affe e defi-
nita dai punti perpendicolarmente cadenti nel detto affe dai
punti d, e g. Onde fi vede, che per modificar detta /for-
sangense, non i ha che rimovere, o accoftare al pivolo g
la lamina trafverfale Tcd, e poi in detta diftanza fermar-
la con la vite ¢ al prifma dA.

Tutte quelte cofe pofte, tirando col manichetto M il
prifma dA verlo E, ¢ confeguentemente la lamina trafver-
E\le Tcd, gireranno tutte e due le ruote, ed il punto di
contatto R fi movera per una linea , di cui la forrangen-
te dg fard coftante, e quindi defcriverd la Logaritmica.

AR-
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ARTICOLO TERZO.

- Della Tratvoria di Perralto , fua origihe e defcrizione
~ per approffimazione ..

E Slendo che i prudenti e dotti uomini talvolta negli
, oziofi tempi degnarono della’ loro attenzione alcune
cofe, che da prima parevano. difpregevoli , ma poi da quel-
. le a grandi fcoperte fi trovarono impenfatamente condotti;
cost Perralto un di offervando -attentamente il movimento
del fuo orivolo portatile tirato -per un capo della catenel-
la anneffa lungo una riga,s’accorfe di una curva traccia-
ta dall’ orivolo ful piano della tavola. Onde (1) fattone
confapevole il Leibnitzio, e poi venutane notizia a Criftia-
no (z).Hu‘genio, e da efli richiamata a fottil efame la na-
tura {ua , fi ebbe prefto trovato, che era ben degno og-
getto di que’ due infigni- Geometri -quella curva, che pri-
ma fol fu trattenimento di un faggio Offervatore ; perche
e Ter efla fi quadrarebbe I'Iperbo/a, e {fomminiftra i punti
della Carenaria, e della Logarismica, e di altri teoremi belli
e leggiadri ¢ feconda , efpofti ampiamente e divinamente
dal Sig. Marchefe Poleni nella fovracitata epiftola . Ma fra
le eccellenti fue proprietd una -principale, e che per ora fa
al mio propofito, ¢, che di tutte le tangenti alla curva le
porzioni intercette fra efla e la fua diretsrice fiano eguali;
e pero da quefta fi potrebbe dedurre la feguente defcrizio-
ne per approffimazione.

Laonde prefa (Fig. 5.) col compaflo una data coffante aB,
¢ fatto centro in un punto m qualunque di detta coffan-
te, ma pitt vicino ad 4 che fia poflibile, fi fegni il pun~

to

(1) Negli Azti di Lipfia mefe di Set- (2) Nel Giornale de’ Letterati Oltra~
tembre 1693. montani mefe di Febbrajo 1693,
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to C nella linea BK, che fard la direstrice, a cui da m fia
condotta la retta mC; poi fatto centro in n tanto da m di-
ftante, quanto m da 4, e con la medelima apertura taglia-
ta BK in D, f{ia condotta la retta nD; e cos! via via fatto
centro'in o, fecata BK in E, fia tirata oE ec. La linea {cor-
rente per i punti a,m,n,0 ec. fara 12 propofta Trarroria.
Imperciocché ¢ le linee Ba,Cm, Dn ec. fono per la co-
ftruzione eguali, ¢ fono anche tangenti; mentre dacche la
intercetta Fd qualunque coftitui una paree di fe bd per ele-
anento della curva, ancorche poi venga prodotta in z, non.
ero entra mai pit nell’interno di quella; perché quinci
a porzione bF col proffimo elemento be forma I angolo
efteriore F6G; e quindi nella parte oppofta la prodotta bZ
con ['elemento bo I'angolo parimenti efteriore Zdo; cofic-
che per la coftruzione tutte le intercette I'una nell’altra in-
contrando fempre alla parte interiore con un angolo d’in-
clinazione qualunque (angolo pero, il di cui lato oppofto
¢ coftantemente una quaffche parte della direstrice BK) ne
fegue,.che dopo Iinterfezione, I'angolo al vertice oppo-
fto fempre occorra del pari alla parte efteriore, e pero le
intercette Ba, Cm, Dn ec. fiano rangenti , e la curva de-
{critta una Tratcoria. _ -

Ma qui m’occorre d’avvertire, che la fuddetta defcrizio-
ne ¢ dalla defcrizione dell’altre curve diverfa in quefto,
che in quelle (come nella Logaritmica Fig.1.) almeno al-
cuni pochi punti 16, 8, 4 ec. fono realmente Funti della
defcritta curva, benche poi gli alri pofti fra il 16. e 8.,
fra 8 e 4 ec. non fiam ficuti che fe Eeappartenghino. Ma
nel mio cafo (Fig. 5.) niun punto fi potrebbe veramente
dire, che fofle punto di Trartoria; percﬁé {e folle altrimen-
ti, converrebbe, che {u le zangenti foflero ftate prefe le par-
ticelle am,mn ec. infinitamente piccole, ma col compaflo
non fi potevano prendere fe non di finita grandezza; on-
de ne fegue che la propofta defcrizione della Trarroria per

approf-
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(1) Dalla confiderazione di quefta

“¢urva pare che fi poffa dedurre una nuo-
.va foggia di armare un trave (Fig. 7.)

BK , che alcun grave pefo dovefle fo-
ftenere ', componendo per di

2 di tangenti ad una Trattoria; perche
a prima vifta § vuol credere , che di
wtto il pefo del trave BK part®
gravitare contro il fianco della mura.
glia mB, e parte della fua forza pre.

mente venire converfa in fe fteffa. Im- -

perciocché fuppofto che il vette mC

" quinci poggi al muro nel puatom , €

quindi nel punto C foftenga il trave
BK , parmi (perche il vette ¢ applicato

. obbliquamente nel punto C) che la fua

forza rifpetto all’ inclinazione della po-
tenza a cui refifte, fi poffa confiderare
come rifolvibile nelle due mB,mx, le
quali refiftono al trave in C : la prima da
C verlo b, che fi oppone alla fua gra-
vitd -, P'altra da'C verfo K 5 perche &
evidente ,che, fe il trave non fofle ben
ferrato nel muro, la graviti fua, e la
obbliquitd del vette cofpirerebbero a
farnelo ufcir fuori. :

- Ora per trattenimento vorrei dimo-
ftrare , che fe v’ aggiungo un altro vet-
te Dn,la gravitd del trave nel punto D,

- che per mezzo del vette Dn va ad agi-

re nel punto n del vette mC »accrefce-
1 la forza del vette mC , che refifte
pella direzione Cb, e diminuir2 quella
ordinata nella direzione CK. Doppio
vantaggio onde il trave fia piu valida-
mente foftenuto , € ritenuto nel muro
nel fuo luogo B. L cid perche la for-

za mC , che prima era di femplice re- -

fiftenza , viene ora per L'urto del fecon-
do vette Dn accreiciuta di una forza
attiva rifolvibile in duc,una dellequa-
li, come fard vedere, agifce in confe-

fotto a !
- quello alcuni vetti Cm ,Dn ec. in gui-

debba .

" adopera contro il trave

. - per approffimazione (1) vera in aftratto, fia impofhibile in pra-
tica .- Tuctavia parmi che il metodo

ufato in detta Fig. 5.
quan-,

guenza della direzione Cb, fcaricanda
.cosi il muro di una parte di preffione,
e I'altra opera da C verfo B, cio¢ in
verfo contrario della direzione CK.
Rifolta la forza del fecondo.vette Dn
(Fig.8.) nellg due gn, en, certo & che
fulla forza gn non cade quiftione , pers

~ ché quefta agendo nella- medefima di-

rezione del vette cm , ficuramente §
adopera contro la muraglia in m; ma
la forza en agifce nel punto » ad an.
goli retti del vette mc; onde:qui fi
troviam nel cafo di una leva del ter-
z0 genere , in cui la potenza fi efer-
cita in # contro due refiftenze, I'una

. in ¢, l'altra in m.Dunque I'azione del-

la forza en fard in ¢ ed m in ragion
reciproca delle diftanze nc, nm . Si
divida percio la forza ne in i in ra-
gion di dette diftanze , coficche ¢n:
nm::nizie. E poi alla eftremicd del-
la parte minore nm fi faccia a detto
vette m¢_una perpendicolare m z egua-
le alla maggior porzione ni , ed alla
eftremiti ¢ della parte maggiore n¢ fi
tiri la perpéndicolarc cd eguale alla
minor porzione ei. Ora la retta mx
rapprefenta | azione della forza en del
vette D n efercitata parimenti nella mu.
raglia; la retta poi cd rapprefenta la
quantitd dcll’ azione, che detta forzaen
BK.
Finalmente anche quefta forza ¢d fi
rifolva nelle due.cq, cb; e i vedrd
che ¢b opera in confeguenza della for-
za fuppofta nella Fig.7. refiftente nella
direzione Cb; e percio aumenta detta
forza di una forza viva eguale a ¢b a
fcarico della muraglia . La forza poi
¢ q, perché opera in:werfo .contrario
alla forza ivi fuppofta ‘ordinata nella
direzione ¢ K , diminuird detta forza
diretta per ¢K di una forza viva egua-
le
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quantunque rigorofamente falfo, nonoftante in pratica fi po-
trebbe ammettere, perché fe non altro, prendendo dette par-
ticelle am , mn ec. piu piccole che fi pud, tanto detta de-
fcrizione fificamente fi accofta al vero parametro della cur-
va, che fi puo dire quafi effer deffa; e f{picca del pari quel-
la proprietd principale detta di fopra, {u cui {i fonda anche
la feguente delcrizione organica.

le 2 ¢ 45 onde il trave BK fard meno
sforzato ad ufcir fuori della muraglia.
Cid che era da dimoftrari:.

Un tale raziocinio ftando per turti
gli aleri vetti (Fig.7.) oE ec. le forze
contranitenti al trave dovrebbonfi poi
intendere come fottrate da quel pefo
afloluto , con cui in altra guifa nel mu.
ro gravitato avrebbe. Mentre benché a
fortificar detto trave potrebbero imnya-
ginarfi altre difpofizioni di vetti , co-
me fe tueti dai punti C,D,E andafle-
ro ad unirfi nel punto m ; nonoftante
e allora graviterebbe il trave controil
muro con tutta la fua forzaafloluta,e
I'area E mno, che nel mio cafo {i re-
c2 a guadagno, n' andrebbe per quelli
impedimemi perduta.

Che fe il trave BK (replicaifdo a
deftra le Figg.7. e 8. rovefciate) ftafle
con ambidue le eftremitd ripofto per
efempio fu due muraglie per fervire di
volta , o fulle {fponde di un fiume na-
vigabile in luogo di ponte; in tal ca-
fo (oltrecche I'area Emno raddoppia-
ta farebbe molto opportuna actiocche
la volta riufciffe piu aperta, 6 i Na-
vigj trovaflero pin fpaziofo e libero il
paflaggio ) fembrarebbe poi anche,che
la propofizione dovefle effere piu pro-
babile; perché lafciando andare le for-
2e ¢ q ec. a finiftra diftrutte dalle fimi-

E - AR.

Ii contrarie a deftra(nelle quali a mio
parere verfava la maggior difficolt2)
nulladimeno twtre le forze fimili alla
¢ b reftarebbero , le quali contrappo-
nendofi alla gravita del trave, allegge-
rirebbero le muraglie, o le {ponde di
una parte del fuo pefo afloluto; anzi
viene in via di corollario , che quando
il trave fi caricafle di pid , le forze con-
tranitenti doveflero rifultare maggiori.

Forfe, avendo riguardo alla fleflibi-
litd del legno, e volendo che il pefo
ne’ punti C, D, E fia maggiore, piu
che i ritrova diftante da B verfo K,
potrebbe quefto mio difcorfo riufcire
anche pit retto; ma io non vommene
dichiarare in verun modo garante, e
quand’ anche andafle per avventura tut-
to ad urtare in qualche paralogifmo,
tome pure ho qualche ragion di dubi-
tarne, € che il trave, nonoftante tale
combinazione di vetti, caricafle tutta-
via la muraglia con tutto il fuo pefo
afloluto ; contuttocid hoe voluto quefto
mio fofpetto femplicemente produrre
per animare altrui a teatare con pii ef
ficace induftria di recare la Trastoria 3
qualche ufo, come il celebre Nepero
tece della fua Logaritmica, proponendq
full’ idea di quefta curva il fuo fifte.
ma de’ Logaritmi.
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ARTICOLO QUARTDO.
Deferizione organica della Trattoria di Perralto.

Iccome Leibnitzio, che defcriveva quefta curva con un
pefo attaccato ad un filo, ed Ugenio con una rigida
verga fornita alle due eftremita di una punta, non erano
contenti di quefti loro Iftromenti, perché involgevano il
Problema, ed erano lo fteflo che tirar per la tavola ['ori-
volo di Perralto, in quella guifa appunto che farebbe ap-
rofto a biafimo, fe per defcrivere le fezioni coniche, aleri
recafle preftamente innanzi tre pezzi di un cono, intorno a’
quali una.penna {i avefle a guidare; cosi per la ftefla ragio-
ne il Sig. Marchefe Poleni non avrebbe di che efler moko
lieto dell’ Iftromento fuo, f& non fi potefle confiderare co-
me ad altra curva inventato, e quafi per un di pit appli-
cato anche alla Tratroria; e fe di quello del Leibnitzio, e di
Ugenio non fofle fenza alcun dubbio migliore, e I'inven-
tarne un ottimo fulle prefenti equazioni imprefa quafi che
difperata non fofle. i

Perlocché ripigliando I'lftromento fuddetto , dico che per
defcrivere la Trattoria bafta (Fig.2.) eftrarre fuori del prif-
ma Ad la lamina trafverfale d¢ T, e porla da canto come
inutile , e nel forame o dell’ afta oD far entrare il pivo-
lo g, e ufar poi I'Iftromento, come fi ¢ detto, che cost
detta afta fara la tangente. '

Ma acciocche la zangente fi pofla far eguale ad una co-
ftante data, in vece d’introdurre il pivolo gz nel predetto fo-.
rame, fi faccia che entri nel forame di an anello, di cui
(Fig.6.) ab fia il piano orizzontale, ed il piano verticale
fia bd , quale nei voti di mezzo ricéva detta afta, efprefla
qui per il tronco GH, e che fi pofla a qualunque punto

di quella fermare con la vite laterale b ; avvertendo , che
l'anel-
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I'anello non circondi affatto detta afta , ma fi arrefti come
prima tocca il margine del piano inferiore orizzonrale di

uella; accio detra afta nel fico g non fia per la groffezza
dell’ anello piu alta in quefto calo della Trastoria, che non
fu in quello della Logaritmica. )

ARTICOLO QUINTDO.

Trartoria di bafe circolare, [ua origine, e defcrizione
per approffimazione .

POtendo noi non che le Trartorie penfate (1) dal Bernu-
glio, e dal Leibnitzio (2); ma infinite altre immagi-
nare per lo variare infinito delle lor direttrici , dovrebbero
reftar in tanta dovizia le noftre brame fpente , e di una
gid efpofta contente . Pure non vo’ mancare di accennare
almen quella di bafe circolare, e per eflere gentil cofa, e
per effere un cafo generale, che per le ragioni altrove ad-
dotte , comprende anche la Trattoria di Perralto. :
Se dunque fi concepifca (Fig.2.Tav.5.) un filo ab egua-
le per efempio al raggio del circolo bcd ec. di cui ad un’
eftremitd 4 alcun pelo fia attaccato, e I'altra b fia condot-
ta per la periferia bed ec. il pefo a defcriverd una Trarroria
a,e, f,g ec. di cui ab fia la rangente eguale ad una coftan-
te data, e la bafe, o fia diretrrice fard la periferia bed ec.
Quefta curva {i deferive aleresi per approffimazione,.come
quella di Perralto; imperciocché prefa col compaflo la da-
ta coftante ab, che non ecceda # raggio del detto circo-
lo bed, e fatto centro in e punto vicino ad a pit che fia pof-
fibile, fi fegni il punto ¢ nella periferia direttrice bed ec.
cui da e fia condotta ec; poi fatto centro in £ tanto da e
diftante, quanto ¢ da 4, e tagliara con'la medefima aper-
E 2 tura -

(1) Bernuglio negli i di Lipfia (2) Leibnitzio negli 4¢¢i di Lipfia
mefe di Giugno 1693. mefe di Settembre 1693.
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tura la periferia in d, fia condotta fd; e cosi procedendo
fatto centro in g tagliata la periferia in b i tiri la reta
gh ec. Allora la linea aef ec. rapprefenta una Traroria di
bafe circolare; in cui, come in quella di Perralto, il pe-
fo a fempre piu s’accofta alla bafe BK fenza arrivare mai a
una minima diftanza , cio¢ a toccarla ; cosi in quefto calo
della bafe bcd fempre piu s’allontana, fenza mai pervenire ad
una diftanza maflima, cio¢ fenza mai andar nel centro ¢, do-
ve inclinando per una fpirale efzm ec. fempre pit s'avvicina,
e non vi arriva giammai. Inoltre come ( Fig. 5. Tav.4.) nel
cafo di Perralto, {correndo nella diretsrice BK il raggio Gu
infieme col quadrante conjugato LbuG , ovunque in b taglia
detta Trartoria, la taglia ad angoli retti; cosi anche in quefto
cafo (Fig.2. Tav. 5.) {correndo il centro di un quadrante per
la periferia bcd ec., e un fito  qualunque acquiftando, do-
vunque ad un medefimo verfo le {pire della Trarsoria da quel-
lo fi tagliano in m ed n, fi tagliano appunto ad angoli retti.
Ma vaglio lalciare nell’altrui piacere di rincontrare con pid
lungo confronto le reftanti proprietd di quefte due curve,
giacche ci6 non appartiene aleio argomento.

ARTICOLO SESTDO.

Deferizione organica debla Ty vattoria di bafe circolare.

JOEr non fabbricare appoftatamente un Htromento per que

. fta fola curva, bafterd per ora levare da quello della
Fig.2. Tav. 4. 'afta oD, e me(&e un pivolo nel forame o di
detta afta, o in quello dell’anello ab ( Fiz.6.) che la circon-
da, condurre poi detto pivolo per la periferia di un circolo
gia prima fegnato con ﬁpis fufepiano della carta. E qui vo-
glio che la materia delle Tratrorie fia fpedita e al fuo fi-
ne condotta.

ISTRO-
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PER LA CICLOIDE.

N quella guifa che le Concoidi e le Tiarsorie ,e tant’ altre
curve variano per lo infinito variare delle loro direstri-

" ¢i, cosi le Cicloidi, che generalmente nafcono dalla re-
voluzione di un cerchio {opra una linea qualunque data, per
lo infinito variar di detta linea, infinicamente variano. Ma
fer non entrare in quefta interminabile varieta, a quelle fo-
e conviene attenerfl, che o per il volger di un cetchio fopra
una retta, o {ulla periferia di un altro cerchio rifultano; giac-
che, come fu altre volte notato, I'un cafo I'altro contiene;
perché fi reputa la linea retta effere una periferia di un cir-
colo infinito. Laonde rifervando per un altro luogo (1) le
‘Cicloidi della feconda claflé, fi cominciera da quelle della pri-
‘ma, cio¢ di bafe retta; le quali avvegnache fiano di tal ge-
-nere che non ripigliano nuove forme , ma ricevono foltanto
alterazione di grindezza o eftenfione; nonoltante nella co-
ftruzione del. prefente Iitromento voglio riguardare anche a
quefta forta di cangiamento; si perche quefta curva negli ori-
voli a pendolo utilmente fi potrebbe forfe adoperare , si an-
che perche I'Autore altre volte da me (2 ) lodato in propofito
della Cicloide efpreffamente dice : Rotulam , cujus rosationis
ope delinearetur Cyclois , inter germana organa baudquaquam
ponerem, cum rotula una ad wunem tantwm Cycloidem delincan-

dam ufui effe poffir.

AR-

- (1) Iftromento IX. Artic. IX. ¢2) 11 Sig. Marchefe Gio: Poleni
nel luogo fopracitato.
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ARTICOLO PRIMO.
Dell’ ovigine ¢ propriesa della Cicloide.

SE adunque fuppongafi ( Fizg. 3. Tav.5.) un dato circolo
generasore VR D ruotare fulla retta bafe, o fia direttri-
ce DK dal punto V prefo nella periferia di detto circolo,

verra defcritta una curva VSK, che fara una Cicloide, e le -

proprietd {ue infervienti alla feguente coftruzione faranno:

I. Che la tangente RT del circolo gemeratore , determinata
dalla tangemse ST della Cicloide nel punto d’interfezione T,
eguaglia la porzione RS dell’ ordinara OS comprefa fra la
curva VSK, e la periferia. generatvice VRD. .

Il. La porzione RS ¢ eguale all’arco VR 5 ma la sangen-
t¢ RT ¢ eguale a RS: dunque RT eguale all’'arco VR e
percio la sangenre RT fi chiama anche devolura dell’ arco VR.

IIl. La Cicloide VSK, di cui fta il vertice nel punto V,due
volte prefa ¢ eguale a quartro diametri VD. -
- IV. Se finalmente {i produca la foteenfa DR, finché occor-
-1a nella rangente ST della Cicloide, dico che la prodotra DR
nel punto N divide per metd, e ad angoli retti la porzione
di detea rangenfe definita dai panti eftremi dell’ ordizara OS,
e della zangente, o fia devoluta RT. Concioflacche ‘effendo
eguali gli angoli ERD, DRF, perche mifurati dalla metd
d’archi eguali FD, DR, faranno eguali gli angoli al vertice
oppofti TRN, NRS; ma fono eguali.parimenti gli ango-
li TSR, STR, perche oppofti a lati per la coftruzione egua-
li TR, RS; e percio il triangolo STR & ifofcele. Dunque
la prodotta DR dal vertice dell’ ifofce/e R condotta nella ba-
fe ST, giacche divide per metd. 'angolo TRS al vertice R,
tagliard parimenti per metd, e ad angoli retti la bale ST a
quelle oppolfta.

Tutte quefte cofe fi vogliono aver dette in qualunque pun-

to

e

-

$
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to della periferia VRD occorra il punto R di comune in-
terfezione delle linee ET,DN, OS, ¢ raggio CR. Onde mi
piace di {eguire quefto punto d’interfezione R per tutto il
corfo della periferia divettrice VRD, ed efaminare i moti
particolari di dette linee interfecanti, che per rapporto alle

{uddette propn'eti devono rifultare. .

ARTICOLO SECONDO.
Nuova origine delln Cicloide riﬁd:W dalle fue propriess.

Uel circolo generatore VRD, che nel precedente Aricolo
fu detto, che generava la Cicloide ruotando fopra la
diretrrice BK , ora intendo, che immobile ftia, e che

la .curva derivi da tali movimenti relativi alle {ue proprieta.

Laonde acciocché primieramente la porzione RT della
devolua, o fia vangente ET (in qualunque punto R tocchi
la periferia direttrice ) fia eguale alla porzione VR di detta
periferia, fa di meftieri,che prima coincida con la. retta VB,
e I'eftremo fuo punto T fi trovi precifamente nel vertice V,
e che poi a poco a poco da detta periferia dilcoftandofi dal-
la parte VRT, ed accoftandovifi dalla parte DRE, finalmens
te vada a finire nella recta DK, e I'eftremo fuo pumto T
nell’ eftremo punto della curva K coincida. '

La norma poi (che cosi mi giova chiamar'le due linee
DN, TS congiunte infieme in N ad angoli retti) perché
deve efler toccata e repulfa dalla devo/ura RT in T, e non
declinare pero mai n¢ dal punto D, né dal puato R di co-
mune interfezione, avri tal movimento, che il punto N fa-
1d prima fkato precifamente in V, ma poi dalla devolura RT
quafi, ‘diwo cost, urtata e refpinta, anche il punto N fi fard
{fempre pit allontanato dalla periferia, finché nel punto K
fia anch’ eflo .concorfo, ed il lato DN coincida con DK.

Segue I'ordinarza OS, quale accio coftantemente formi I'an-

golo
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golo FRD eguale a DRE, coinciderd precifamente con la
retta VB, e s'andard poi di modo allontanando da quella,
ed accoftanda 2 DK, che a quefte ad a feftefla fia ‘coftan-
temente parallela, e normale al diametro VD.

Quanto al raggio CR mobile intorno al centro .C coin-
ciderd prima con CV,e feguendo poi anch’egli di conti-
nuo il punto R di comune interfezione, finalmente termine-
rd in CD, e fard fempre normale alla tangewre RT.

Ora per quefti movimenti eccitati tutei in un tratto, co-
me neceffariamente dipendenti e infeparabili dalle fovr’dc-
cennate proprictd, avviene, che il punto d’interfezione S fi
debba coftantemente in un punto della curva ritrovare. An-
zi quantunque nel punto V, e nel punto K non fia per ef-
fere alcuna interfezione, perché pero ivi & per effere’il prin-
cipio ed il fine di quella, il punto V ed il punto K dovran-
no nonoftante annoverarfi fra i punti della curva. Ma gio-
va qui ricordare una cofa, che quanto prima occorrera , cio¢
che in principio di moto il punto eftiemo T della devo/u-
ta RT,.i due punti d’interfezione R ed S fi troveranno ri-
ftretti nel punto. N, e quefto N in V, onde tutti fi trove-
ranno raccolti nel punto V; e che nel fine di detto moto,
cio¢ quando il punto R fard pervenuto in D, i punti T ed
S faranno ridotti in N, ed N in K; e pero T, N, S uniti
tutti coincideranno in K. BT

Tutte quefte cofe pofte, concludo che compofta una mac-
chinetta con tali e tante parti, che alle predette linee , cio¢
al circolo generatore VRD, al raggio CR, alla devolu-
¢a RT, alla norma DNTS, all’ ordinata OS corrifponda-
no; e ciafcheduna movafi ‘con movimenti ai moti di quel-
le rifpettivamente conformi , quefta potra fornire la defcri-
zione della Cicloide .propofta . Ma per far prova di quefto
fatto, preftamente paflerd alla defcrizione di detta macchi-
netta, ¢ diro prima del fuo piano orizzontale.

A R-
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ARTICOLO TERZDO.
Piano orizzontale dell Ifromento per la Cicloide.

DOvrebbc riufcir faciliffimo a comprendetfi il piano oriz-
» gomeale di quefta macchinewta, perche le fue parti
( Fig. 1. Tav.6.) corrifpondono appunto alle linee fopraddetee
della Fig. 3.Tav.5., e fono indicate colle medefime lettere,
con i medefimi nomi, e non refta fe non da moftrare, co-
-me fiano anche capaci di quei medefimi movimenti, che fu-
rono -a ciafcheduna ateribuiti nell’ antecedente Articolo.

E’ dunque VRD il circolo generatore, qualunque dato
prefo nella {uperficie di un tronco d’un cono di legno, ef-
preffo nel piano wversicale della Fig. 2. per il trapezio pab f,
qual circolo s'intende effere nella dewta Fig. 2. la linea ¢ g,
e patallelo alla bafe p & di detta Fiz. e ftare fempre immo-
bile. D’ intorno al centro C di detto circolo (torniamo al-
la Fig.1.) gird orizzontalmente in luogo di raggie I'afta CR
(che parta un cilindro » ombreggiato mobile pure oriz-
zontalmente) da R prodotta fino al forame #.

Tra quefto cilindro ( fatto come in fezione bd Fig. 2.)
e la periferia del circolo generarore VRD ¢ iaterpofto un
regolo di legno TE, che fta per la rangente, o fia devolu-
ta, quale (mentre il raggio CR da V fi muove verfo D,
e porta feco il cilindro ®, che nell’ ifteffo tempo volgefi,
orizzontalmente intorno al. proprio afle) vien quafi per una
forta di trafila fpremuto fuori delle due periferie del cilin-
dro, e del circolo gemeratore 5 coficche detto regolo fuccef-
fivamente {i muove , e fi fcofta dalla periferia VR dalla
patte VRT, ed a quella vafh di mano in mano comba- °
ciando dalla parte DRE, finché giunga a toccare la peri-
feria nel punto D, dove fermandofi il raggio CR col ci-
lindro anneflo n, anch’effo cefla di pidt moverfi. Onde a-
buon conto qui {i puo offervare, che la devolusa rifponde

F a
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a quelle leggi di moto, che. le furono:poco fa aflegnate.
Perché ed ¢ sangente al circolo gemeratore nel punto R,
e normale al raggio CR, ed accade che la porzione RT
fia eguale all’arco VR, nel fuppofto che in principio di
moto ‘la {ua eftremitda T coincidefle in V. - o
. ~Segue la norma di metallo DNTS feffa per mezzo per
wueed’ i lati, regolata al dovuto fuo moto da tre pivoli d'ac-
-tiajo. 1l primo dal punto eftremo T del regolo, o fia' de-
-veluta RT,cui fta afferrate, cala -gid nella feflura del lato
NT, e movendofi -infiemé con detta devolura , rifofpinge
fempre pited allontana dalla periferia VR la norma, che
prima ‘¢ol punto N coincideva nel punto V, finche fi ar-
refta, arreftandofi detta devoluta -nel punto D . 1l fecondo
fiflo nel punto D dell’immobile periferia VR D s’introdu.-
ce’ nella- feflura del 1ato ND, e ritiene detto lato, accioc-
ché da detto punto’ D non fi fcofti. H terzo ed ultimo pi-
volo , effendo per di fotto fiflo nel punto R del rorante
raggio CR , entra nella feffura del lato ND, e -coftante-
mente fa che non declini dal punto R'di comune inrer-
{ezione ; onde ‘tenendo detta morma ai due punti D ed R,
ed effendo dall’eftremita della dewvoluta T n'&fpinta ; come
fi ¢ detto, viene appunto a quel moto determinata, che
s’era gid divifato.
Quefto medefimo ultimo pivolo R portato dal raggio
CR urta, e fa muovere una verga di metallo 77 F 4 con
untini diftinta, che porta le veci di ordinata, e che f{eb-
gene men fi ravvifa in quefto piano orizzontale , perd af-
fai bene i moftra nel werricale della Fig. 2. per le lettere
qaK3 4. Ella ¢ (Fig. 1.) connefla e normale ad un -prif-
‘ma ¢¢ mobile nella fcannellatura AQ, che ¢ parallela al
diametro VD. Si dirigge detta ordinata da ¢¢ a gniﬁra ver-
{fo F, e poi (vedi anche la Fig.2.) ripiegandofi per di fot-
. to a deftra arriva fino a 4, e s interfeca col lato della
norma Ny nel punto S, dove ¢ uno flilo afferrato aldl un
anel-
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anello, o fia guida mobile per Ny, che quefta interfezio-
ne continuamente feguendo , defcrive intsnto ful piano del-
la carta la propofta Cicloide. Imperciocché mentre detta or-
- dinata ¢ dal pivolo R urtata, I'anneffo prifma.¢¢ cedendo
fcorre da A verfo Q, e intanto I'ordinata 12 F4 fi muove
{fempre a fe fieffa. parallela, e normale - al diametro VD, ¢
s'accofta per di fotto al punto D, s intexfeca anch’ effa.
nel punto di comune’ interfezione R, pesché non fi muo-
ve; {e'non [o efla- ¢ appunto dalla. {pingente pivolo R de<.
terminatz.a muoverfi. - -~ .- - R 9
- Dit6 ora, per qual caufa alcune parti di quefta macchinet-.
ta fiano in difegno ora efprefle con linee vive, ora con mor-
te. Onde egli ¢ da fapere, che le parti dell'Iftromento fono
realmente collocate a diverfe altezze, come meglio fi potra
poi anche offervare nel piano wverticale della Fig. 2. La nor-
ma DTNS (che nel piano werticale della Fig. 2. & elpreffa;
per x78y). ¢ nel pid baffo luogo di tutte le altre 5 fopra
a quella fegue 'ardinata ¢¢F 4 (che in Fig.2. fi moftra per:
¢aK 3 4); d’indi piu alta fta la devoluta ET (efprefla Fig.2..
per.eb ) fuperata pero da una porzione del cilindro.n, e per;
fine nel piu‘fublime pofto avvi il raggio CR#n (che in Fig.2.
compare per rpn), ed avvi pure una porzione dell’ ordi-.
nata #*F (che in Fig.2. ¢ la porzione:¢aK ). Quindié che.
quella porzione di effe fm, che nel piano orizzontale vie.,
ne ricoperta da. quelle, che fi trovano fituate in maggior al-
tezza, ¢ con foli punti difegnata; e diftinta poi con linee
vive refta in vifla quella porzione, che forto a quelle per-.
pendicolarmente non cade. Percio ora.fi concepifca.( Fig.1.)
come Farte della norma DTNS fi moftra abbagliata,e cos
perta fotto dell’ ordinara $2F 45 quefta coperta dalla: devolu-
ta ET, benche in figura veramente non appare; la devo-:
Juta dal cilindro n ;.il cilindro dal raggio CRn. Ma fac.
ciamfi ormai appoftatamente da capo al piano wverticale , di

eui foltanto di paflaggio alcuna cofa fi ¢ detta. .
F 2 - AR-
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ARTICOLO QUARTO.
Piano wverticale dell’ Ifiyomento per la Cicloide.

Olte cofe appatiranno in quefto pigno, che in quello

orizgontale o per evitar la confufione non fi fon. po-
fte, o fe pofte anche vi fono, non fi potevano perd abba-
ftanza concepire; perché per la intelligenza di c}ualunque
coftruzione organica un piano reciprocamente I'alero.ajuca,
rinfcendo per lo piu in un piano men diftinte quelle.par-
ti, che aperte e chiare rifultano nell’altro.

Si concepifea dunque (Fig.2.) che fia con una vite N
fermato ed eretto fopra una tavoletta orizzontale RS un
forte piedeftallo d’acciajo RLC forato in C ed L, ed indi
fi fupponga un chiodo mr A, che trapafli per I'afle del co-
no fbap, poi per un bucco r circolare della verga rpn,
e quindi per detti due forami quadrangolari C ed L; fin-
che per ultimo nella fommitd A con una vite fi firinga, e
sitenga il cono al predetto piedeftallo fofpefo, di modo che
e quefto, e quello, e la tavoletta orizzontale formino un
corpo coftantemente immobile; acciocché quindi per Frimo
capo- nella fuperficie di quefto cono dare e prender i pof-
fano infiniti circeli generatori. |

L’afta poi rpn mobile orizzontalmente intorno al pun-
to r,cioé d’intorno all’affe del cono, o fia chiodo mrA
fta per il raggio Cn della Fig. 1., nel di cui forame n s’in-
troduce il palicello i om d’acciajo talmente ripiegato, che
la porzione nb divenga parallela al lato del cono pf, e do-
po due piegature, una verticale, ’alra parallela all’ oriz-
zonte feguiti la porzione o i parallela all’'afle mr A, e verti-
cale in un con detto afle all’ orizzonte. Quefta porzione o#
( perche per linea retta mira nell’ eftremo punto R del ra%-
gio CR della Fig. 1., ed infieme col raggio rn della 2. vol-

gefl
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gefi d’intorno nel punto r) defcriverd un cerchio eguale al
dato circolo generarore VRD della Fig.1., ovvero eg del-
la 2., e la modificazione di detto circolo niente piu im-
portard, che {pingere {u, o giu nel forame # .il palicello ion
fermandolo poi con la vite laterale, qualora la porzione io
miri nel punto e del circolo ge qualunque dato.

Segue ora il rangente regolo, o fia devolura ET, che nel
piano orixzontale della Fig.1. ¢ fituata, di maniera che nel
verticale della 2. efprimer non {i puoc fe non per la fezio~
ne eb con puntini ombreggiata . Nulladimeno fi fcorge,
come ( eflendo interpofta fra il lato del cono p f, e del
cilindro bd mobile d’'intorno ad una porzione del- palicel-
lo ion) per lo volger di detto cilindro dal raggio rpn
portato, pofla anch’efla girare d’intorno al cono dalla fuper-
ficie di quefto, e da quella del cilindro fpremuta fuori qua-
{i, come gia diffi, per una forta di trafila. Ma non fi pus
del tutto rilevare, come dal punto eftremo e di detra devo-
duta cali giu perpendicolarmente un altro palicello pur d'ac-
ciajo , parallelo anch’ effo all’ affe mr A , eflendo fituato, e
coperto di dietro alla porzione o i, perché tanto il punto e,
che corrifponde al punto T della Fig. 1., quanto detta por-
gzione 0 i, che rifponde al punto.R, occorrono in difegno
-gella medefima retta ei TR. : ' |

Ma giacche abbiam detto di due palicelli, che fanno per
i fuppofti pivoli T ed R moderatori della norma, ed ordinata
della Fig. 1., parliam qui anche di un altro palicello, che
rifponda al terzo pivolo D in detta prima figura fuppofto.
Pero il trapezio , o fia figura piana pab f rapprefentando
in veritd la fuperficie di un folido, cio¢ di un tronco co-
no (cio che ¢ daimprimerfi bene nella mente ) fegue che
la linea rm condotta fulla fuperficie. del cono della linea pa
alla linea £ b, fi debba concepire non folo eguale al la-
" to pf, ma ancora all’ afle del cono egualmente inclinata,
e quindi la parte pure r ¢ egualmente inclinata, ed eguale

| alla
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alla parte p 6. Cio pofto, s’intenda effer fatta nel lato r m
una tale fcannellatura , qual dimoftra la- Fig. 1. nel pun-
to D, in cui fi muova, e con una vite fi fermi in qua-
lunque punto # un prifma di fimil forma /3 congiunto ad
un palicello %, che nel Funto % Coftituifca con detto prife
ma un angolo /z¢* eguale all’ anﬁolo formato dal lato del
cono col fuo afle; onde avverrd, che il palicello ¢ (cioé
il palicello 2V, che ormai fi vuole intender lo - fteflo) fia pa-
rallelo all’affe del cono, ed al rotante palicello 04, e fi ri-
trovi nella circonferenza del medefimo circolo da detto pa-
licello o0i defcritto; perche il punto e, in cai fi dirigge la
porzione io, ed il punto #,1in cui fi ¢ fifflato il palicello 2V,
fono dai punti p ed r rifpettivamente equidiftanti . Que-
fto palicello ¢V, fiflo che fia con la vite al cono, ftari in-
fieme con detto cono coftantemente immobile; e tutti que-
fti tre palicelli introdotti nella fefflura della norma determi-
naranno ai detti moti non folo la morma (di cui in que-
fto piano wverticale non fi moftra fe non la cofta x78y fo-
ftenuta da nodi fotto fermati com picciole viti contro i det-
ti tre palicelli) ma anche la feguente ordinata, perché ver-
ri urtata dal prodotto palicello 04, che come rifpondente
al punto R della Fig. 1., regola anche la comune. interfe-
zione delle dovute parti. ]

La verga dunque 9aK3 4, che gid poc’ anzi fu accen-
nato effere la ordinata,quando viene urtata dal palicello o/,
{corre per la {cannellatura fuperiore ¢ corrifpondente a quel-
la orizzontale AQ_della Fig.1.,e [ggue di efla (quantun-
que in quefto piano werticale non pofla apparire ) una in-
terfezione col lato della morma 8y dichiarato per Ny del-
la Fig. 5., e condotto con la mano dietro a quefto punto
d’ interfezione uno ftilo MS conneflo, e normale ad una gui-
da mobile in derto lato 8y, dalla punta del detto Fti%o S
vien defcritta la curva ful rpiano della carea.

Ora per paflare ad un efempio, nella fuperficie del trons
co
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co cono dato fia per gemeratore della propofta Cicloide,in-
vece del fuppofto circolo eg, il circolo EG, che rifponde nel-
la Fig. 1. al circolo u. Onde preftamente calato git il pa-
licello moi, e fermato con la vite #, quando io mirera
in E, {pontaneamente difcenderd anche la devo/ura eb in un
col cilindro :4d, che la foftiene ed abbraccia. Cosi il paki-
cello +V fia gin cacciato fino al punto T, e con la vite
fermato . Di pid -effendo ftato detto (1) che in principio
di moto (Fig. 1.) i pivoli T ed R, e lo flilo § debga.-
-no ridurfi in N, ed ‘N coincidere col vertice V, tanto do-
vra ora {eguire (Fig.2.) del palicello della dewolura be, del
palicello oi, e dello ftilo MS, che quei pivoli e ftilo rap-
prefentano . Onde (quefti riftretti prima nel punto 8 deﬁa
norma, cioc N della Fig. 1., ¢ quefto 8 condotto infieme
con ' ordinata nel vertice u, che qui & coperto dall’antepo-
fto punto T, ma ¢ vifibile nel piano orizzontale) fi move
poi: con la finiftra il raggio rpn verfo chi legge d’intorno
al punto r, e con la deftra mefla in M fia lo ftilo MS
iguidato appreflo al punto, dove la morma s’ interfeca con
. la ordinata , che fi confeguiri la defcrizione Propoﬁa.
Notate per fine, che febbene quanto fi ¢ detto fembra
difficile a comprenderfi , ed efiga per dir vero non poca
forza di fantafia , nonoftante fe tornate bene a mente le
leggi di Profpettiva, fi fard diligente rifleflione alle fole li-
nee parallele morte condotte dal piamo orizzontale al wersi-
cale , molto meno ardua riufcird la intelligenza di quefta
coftruzione ; ¢ molto meno ancora, quando per un mo-
mento fi avran mefli gli occhi fulla feguente tavola, che
la clevazione fcenogtagca rapprefenta. S

AR-
(1) Artic. IL di quefto Iftromento.
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"ARTICOLO QUINTO.
S'cenografia dell’ Ifiromento per la Cicloide.

Uefta Fig. 1. Tav. 7. & tanto per fe ftefla chiara, che
Qnon avrebbe forfe meftieri di altra efpofizione , ma
pure volendo qui recar in poche le molte Farolc det-
te nei piani antecedenti, fappiate che le parti dell’Iftromen-
to mefle qui in profpettiva portano rifpettivamente le me-
defime lettere delle medefime parti defcritte nell’ anteceden-
te piano verticale ; perché RCL ¢ il piedeftallo ( fermato ad
‘una tavoletta orizzontale con la vite N ) a cui. per mezzo
"del chiodo mr A (qui non i vede m)fta in alto il tronco co-
no fofpefo ed immobile. Intorno a detto chiodo in r gi-
ra verlo ¢ il raggio r n, che feco porea il palicello noi,
intorno a cui moveli il cilindro d; e tra la fuperficie di
‘quefto, e del predetto cono lo interpofto regolo rangente,
‘o fia devoluta be fi {preme, e fempre pit s allunga dal-
la parte di ¢, dove un palicello cala gil dritto ad intro-
‘durfi nella norma x 7 y, nella quale s’ introduce pure I'im-
mobile palicello TV, ed il palicello n0i. Quefto palicel-
lo noi urta nel medefimo tempo contro la ordinata 4K 3 4,
onde ella fcorre nella fcannellatura fuperiore da Z verfo q;
ed intanto lo ftilo S conneflo alla fua guida M, fcorrendo
er il lato della norma 8 y dietro al punto d’interfezione
‘della norma coll’ ordinata , fegna ful piano della carta RS
la propofta Cicloide . Avvertendo che il lato y 7 della nor-
ma fard fempre tangente alla curva ; ed inoltre che fta
nel piacere alcrui il fare che o I'ordinata urti nel palicel-
lo 0i, 0 che piuttofto il palicello urti nell’ordinata, come
in figura. Cosi ¢ arbitraria la fituazione della fcorrente gui-
da coll’anneflo ftilo MS; perché in figura é mefla nel la-
to 8y della norma, ma tanto fi poteva anche introdurre
nel-
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nella ordinata , facendo perd, che lo ftilo paffaffe per la fef-
fura di detta norma prima di difcender nel piano. Ma per-
che tante. parti adc;prando in quefta macchinetta, e troppi
moti feguendone, {i potrebbe dubitare della felice fua riu-
{cita, voglio almeno nel feguente Articolo farmi incontro
a-quelle obbiezioni, che mi potrebbero venir mofle dagli

aleri.
ARTICOLO SESTO.
Obbiezioni -alla coftruzione predetsa , ¢ fue rifpofic.

On volendo io, come aleri fanno, diflimulare accor-
tamente i difetti di -quefta mia macchinetta, io me-
defimo li produco, quali alla meglio correggendo, e quali
cosi lafciando ftare come ftanno . Potrebbefi dunque opporre

Oses1ez10NE L

Che eflendo due palicelli, ed uno filo, che (Fig.1.Tav.6.)
nel principio di moto hanno' a concorrere nel -punto N,
lo ftiloS per la groflezza loro non trovandofi precifamen-
te in detto puacto N, non potra ( Fig. 3. Tav. 5.) legnare
i primi punti della Curva in V, e cosi nemmen gli ulti-
mi in K; poich¢ la verga, che fta per I'ordinata, quando
arrivera a toccare il palicello D, o fia ¢V della fig.2.Tav. 6.
la punta dello ftilo fara lontana da K la meta della groflezza
dello ftilo, tutea la groflezza dell’ ordinara, ¢ la metd del-
la groflezza del palicello #V; e pero la curva rettificata non
- reggera all’ equazione , cioé ( Fig.3. Tav.5.) la femicicloide
VSK non fara eguale a due diametri VD, n¢ tutta a quat-
tro , come dovrebbe. :
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RisoLUuz1oNE.

L’ obbiezionie non ha altra rifpofta , fe non che que-
fta imperfezione &, come gid notai altrove (1), comune
anche ad aleri Iftromenti inventati da altri fingolariffimi
uomini. ‘

Ossr1eEzioNE IL

Ancorché non andaffero difperfi alcuni punti della Ca-
va in K ed V, pure non fi ha, che una fola femicicloide
VSK, reftando delufi dell’alera meta a finiftra.

RI1IsoLUZ10NE.

Ma volendo pure confeguire anche I'alera metd, lafcian-
do ftar fermo il tronco cono nella prefente fituazione , e
foltanto portato a man deftra il piedeftallo RLC Fig.2.Tav.6.
e mefla la ordinata gaK 3 4 nella fcannellacura B, fi potrebbe
defcrivere anche I'altra metd della Cicloide a finiftra; e cio
baftar dovrebbe ,come bafta per la perfezione d'altri fimili
Iftromenti in quefto genere, che non defcrivono le Curve,
per le quali fono inventati, fe non ad una metd per vol-
ta. A quefto s'aggiunga, che per li ufi meccanici bafte-
rebbe il poter defcrivere una mezza Cicloide , come per

efempio nella fabbrica degli Orologi a pendolo.
Ozszi1ezioNE IIL

Effendo piuttofto lunghi i palicelli, e lo ftilo ,e doven-
do il palicelfo o0i, e il palicello ¢ (Fig.1.Tav.7.) urtare ¢
refpingere la norma , & da temere, che per I'claterio intrin-
feco della materia metallica fi pieghino i palicelli avanti di
po-

(1) Iftsomento II. Arz. IL
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poter muovere le rifpettive parti, ¢ perd non duri in efle,
quella muctua azione, che ai movimenti gii (abilici fi ri-
chiede.

RisoLUZIONE.

Onde anche quefta infetmit:i'pare fenza rimedio, per-
ché non pué wom mortale togliere dalla natura I'elafticita.
Si potrebbe pero fe non altro diminuirla,fabbricando I'lftro-
mento di materia poco elaftica e dura aflai, e pid grande
che in figura non ¢. '

OBBIlIEZIONE IV.

Il regolo tangente , o devoluta eb (Fig. 2. Tav. 6.) non

¢ poflibile che, volgendofi intorno alla fuperficie del cong,

cammini efattamente col margine e nella periferia del da-
to circolo eg ; perché naturalmente inclina anzi per una

{pirale verfo la bafe di detto cono pa.
. L'efperienza pud prefto render paghi i curiofi di que-

fta veritd dipendente da una propofizione () gia
- 2

(1) Quefta medefima propofizione,

benche enunziata differentemente ,¢ di-

moftrata dal P. Andrea Tacquet nel-
. la Differtazione Fifico-Matematica: De
Circulorum volutionibus Theor. Vil dak
la quale derivano alcune confeguenze,

che non mi pajono in vero cosi po-

co gentili,che fi abbiano a tralafcia-
re. Segue danque :

1. Che,pidt che fara lungo il cono,
fi movera nell’area di un maggior cir-
colo, perche ( Fig. 7. Tav.§.) pit acu.
to che &l'angolo al vertice C, piti aper-
ti fono alla bafe gli angoli CKS,CSK
comprefi tra il lato del cono,ed il dia.
metro della fua bafe SK. Ma una fpi-
rale non ¢ che una curva,che paffa per

dimo-
ftrata,

i punti di un cerchio ai punti di un
altro cerchio maggiore. Dunque fe nel
medefimo tempo che il cono rotola il
punto di concorfo C dei convergenti
lati KC,SC, paffando in x,poi in d, b
ec. s allontanafle fempre pit dalla ba-
feKS, il cono in tal cafo moverebbefi
ful piano per una fpirale KSx; finche
andando detto punto C all’ infinite, e
(Fig. 8.) diventato il cono un cilindra
15, moverebbefi in tal cafo per un cir-
coloinfinito s ciod ivi in tal cafo fi mo-
verebbe per una retta nm.Se poi i la.
ti diveniflero convergenti dalla parte
oppofta , il cilindro diventato di nuwi
Vo un cono , tornerebbe ai medefimi
movimenti fpirale e circolare. E tanto
re
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ftrata , qual’ ¢, che fatto rotolare ful piano dell’ orizzonte

un cono rovelciato KSC ( Fig. 4. Taw. 5.) per un imﬁulfo

fi vuole aver detto anche rifpetto ad

~ un folo tronco di conoKg,Se (Fig. 4.)
Perché non altrimenti che fe fofle in-
tiero,non refta che i IatiKg,Se non
fiana wttavia convergenti , € perd muo-
verebbefi in un circolo, il di cui cen-
tro accada nel punto, dove detti lati
Kg,Se prodotti verrebbero ad unirfi,
cioé nel centro C.Oppure moverebbefi
per una fpirale per una retta; e poi di
nuovo per una fpirale, o per un circo-
lo, fecondo che entraflero in fuppofto
a 'uno a I'altre dei predetti cafi.

2. Immaginiamoci (Fig 2. Tav. 7.)
che un pezzo anteriore ed un pofterio-
re di un carrettino a quattro ruote, o
pur anche di tre, fia colla vite D ftret.
to e confitto I'un all’altro, coficche di-
venti immutabile 1’angolo KDS, ed in
confeguenza anche 1’ angolo K CS for.
mato- dai convergenti affili Kg,Se in
€ prodotti. Per I"analogia che quefta
macchina ha col tronco cono rotante
della Fig. 4. Tav.s. e per la medefima
ragione addotta nel Tefto, onde detto
cono movefi in un circolo, firaecoglie
che urtata comunque nel centro della
fua gravita , debba muoverfi anch’effa

" in um circolo , di cui C fia il centro.
Di pini fe nel tempo che rdtola , ral-
lentaca ka vite D, I'angolo KDS fi a-
priffe fempre pid, e I'angolo KCS fem.
pre pitt facendofi acuto , fi andafle C
accoftando all’ infinito, effa movereb-
befi per una fpirale, e poi giunto che
fuffe C all’ infinito , per una retia ec.
Perché in fomma ha qui luogo I’ ante-
cedente annotazione con tutte le fue

rti.

Quindi bellamente fi fcorge, quant’é
per efler d’uopo nell’ idea di una car-
rozza , che dovefle andare non folo in

- cne

_un perpetuo cerchio,artificio gid fatto

volgare , ma andare ( ci6 che fu vifto
fulla piazza di$. Marco in Venezia an.

‘ni fa ) e per dritto e per traverfo, e

volgerfi per ogni parte da fe , o per
r of):ra d‘:ile pgeriblr:e che dentro fofle-
ro. Concioffiacché o per una validif&-
ma molla, che per mezzo di ruote den-
tate intermedie facefle volger li affili
Kg,Se fermi alle fue ruote, o fupplen-
do gli uomini all’ azione della molla
(fecondo che quefta azione fofle appli-
cata o a fofpingere, 0 a refpingere) la
carrozza o innanzi, o indietro movereb-
befi. Ma accio fi movefle anche o pet
dritto, o a deftra, o a finiftra, fecon-
do che la tortuofitd della ftrada il ri-
chiedefle ,in quella guifa che I'accorto
Nocchiero col timone guida la fua na-
ve, cosi avrebbefi qui a preparare l'in.
gegno in modo che fi potefle ad ogni
occafione ftringere preftamente, o allas-
gare, ed annullare 'angolo KDS, e re.
ftituirlo anche, quando bifogno fofle,
dalla parte oppofta . Meccani{mo che
quanto in efecuzione riefce mirabile,
altrettanto importa meno di fagacita
nell’ inventarlo. E’ben yero per altro,
che quando fi volefle applicare la car-
rozza al trafporto di enormi pefi,non -
potendofi fuperare le grandi refiftenze ,
fe non con grande difcapito della ve-
locita , percio tal macchina non fi po- -
trebbe recare in pratica con gran van-
taggio della focietd. Concioffiacché lo
sforzo di un cavallo , che feguitamen-
te affatica in luogo di una potenza,
pud vincere- al pid una refiftenza di
123o0. lire ; e lo sforzo di un uomo,
una sefiftenza di lire 205. , sforzi che
fono come 6 a 1. Onde fuppofto. che
la carrozza tirata da quattro cavalli, e

PQ.



.

J

"PER -LA- CicLOIDE. 53
che duti nel: centro della fiia gravitd, deve egli muoverfi
in un circolo Syz, nel di cui centro C ftara fempre il ver-
tice di detto eono . Peérche eflendo i lati KC,SC del cono
convergenti ad una medefima parte C, e fempre egualmen-
te convergenti , il cono fi-deve muovere per una curva,
che non élo’ fia inclinata ad una medefima parte , ma fem-
pre egualmente inclinata; e quefta Curva non ¢ altro che
il circelo. Se per contraria fi facefle. muovere il piano Syz.
d"intorno 2l fermo cono, il pianc fi muoverebbe in un
circslo perfiftendo cel punto C nel .vertice C di effo co-
no ; perché o che fi mueova il cono ful ferma piano, o

che ft muova il piano- ful fermo cono, niente pero fi

pefante infieme col carico. g4920. lire
( che ¢ la fomma delli sforzi di quat-
tro cavalli) faccia il viaggio di una le-
‘ga all’ora; fe doveffe effere fpinta in.
nanzi da quattro uomini applicati per
dentro a farla muovere per mezzo di
ruote dentate , dovendo la forza dell”
uomo eflere accrefciuta di fei con al-
trettanta neceflaria diminuzione della
velocitd , effa non farebbe in tal cafo

it di una lega in ore fei. Tarditd in

vero faftidiofa, per non dire infoppor--

tabile. .

3. Quindi dipende anche T'ufo chef
. fa (Fig.3.Tav.7.) de’cilindri per wralt
portare , dove che fia , qualche grave pe-
fo; perche fe efi fono paralleli, il pe-
fo avanza pey drittura ( facendo aftra-
zione dalla inegualitd del piano , del
pefo , e de’ cilindri ) fe convergenti,
per circolo ec.

4- Nei molini coftrutti per macina-
re il feme di lino fi faufo (Fig.4.Tav.7:)
di una pietra LG della forma di un pez-
zo di cilindro in quefto modo : fta ver-
ticale all” orizzonte eretta un’ antenna
AB mobife intorno a fe fteffa, per lo
volger di uma ruota trafportata dalla
corrente di un rio . Da queft’ antenna

mu-
ta

fi fpicea un forte braccio verfo G, che
_introdotto nell’ affe del cilindro, e in
un coll’ antenna movendofi, trae feco
in giro il pefante macigno , quale gia
_rando intorno al braccio , ed infieme
rotolando ful piano, frange cosi e pe-
fta il fottopofto feme. Onde a mé pi-
re ,che fe detto macigno fofle pinttofto
della forma di un tronco cono KSge-
tornerebbe affai meglio. Perche un ci-
lindro rovefciato urtato nel centro del-
la fua gravitad naturalmente,come i difs
fe, #nclina per una retta ; onde volen~
dolo contro alla fuz natura determina-
re ad un moto circolare, non folo bi-
fogna molta pid acqua , ma dovendo
altrest il macigno, e le ruote adoperare
maggior forza , la macchina affai pit
prefto fi logora . Che fe in luogo del
cilindro LG foffe pofto in pratica un’
tronco cono KgleS portato in cerchio
ful piano orizzontale LS dal braccio AC,
che fi piega nel vertice C di detto co- .
no,e per afle del medefimo trappafla
(perche il cono fofpinto naturalmente
movefi in circolo)incontrando percid
lIa macchina minor refiftenza, le pa.ti
fue farebbero men tofto confonte , ed
un minor volume d’acqua bafterebbe.
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ta la figura del cono, e del piano, la quale interviene a

urre un tale effetto. Secondariamente, non & altro il
cono (Fig. 6. Tav. 5.) che un fettore SCg (Fig. 5.) di un
circolo, che ¢ a tutta 'area SCyz, come (Fig. 6.) il rag-
gio RS della bafe del cono al lato CS di detto cono . Im-
‘perciocche fi concepifca (Fig. 5.) il fettore SCZ ombreggia-
to effere una carta mancante dell’ intiera area di un cir-
colo, la porzione Syz, onde approflimati, e fatti comba-
ciare i due lati Cs,CZ in uno, venga formato ( Fig. 6.)
il cono SCR. Quindi tofto fi {corge, che il raggio CS ov-
vero Cz (Fig. s.)'diventa il lato Cs del cono SCR della
Fig. 6. Di piu la porzione di periferia ombreggiata Sz (Fig.5.)
pareggia (Fig.6.) tutta la periferia della bafe del cono. E
pero effendo le periferic come i diametri, fard (Fig. 5.) tut-
ta la periferia Syz, alla porzione SZ, come (Fig.6.) CS ad
SR . E perche i fettori di un medefimo circolo fono in ra-
gione delle loro Porzioni di periferia, tutta I'area del cir-
colo (Fig.5.)fara alla parte ombreggiata,, come (Fiz. 6.)
CS ad SR.

Quefte cofe premeﬂe,ingegniammi ora di moftrare per
qual caufa un regolo meflo a traverfo , e ad angoli reui
di un cono, fe lo fi A muovere fopra la fuperficie di ef-
.{o cono, anzi che petfiftere fopra quel circolo parallelo al-
- la bafe, fu cui fu pofto,” naturalmente per una fpirale ver-
fo detta bafe inclini. Propofizione veriffima (1), ma che

per

(1) Dalla propofizione,, e da quanto
il Tefto contiene in appreflo fi rileva

1. Che il regol6 Im (Fig. 4. Tav. 5.)
tracciard fopra un cono o pitt di una
fpira, o meno di una fpira, o .una in-
tiera per lo appunto , fecondo che il
Jettore conico nCd fard pid o meno
. profimo ad un quadrante nCy , e fe-
condo che il regolo Im fard fituato pid
‘@ meno vicino a Cy.

3. La fpirale tracciata ful cono fard

fempre. eguale alla retta Im; perché &
la medefima retta , dird cosi, che fulla
faperficie del cono fi avvolge.

3. Quefta fpirale conica impreffa ful-
la fuperficie del cono rovefciato , ro-
tolando eflo defcrivera vicendevolmen-
te ful piano la retta Im.

4- S1 potrebbe meccanicamente de-
fcriver quefta fpirale fulle fuperficie
del cono, tagliando prima in carta il
triangolo rettangolo CIm , di cui I'ipo-

te-
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per compreiiderla, ben farebbe, che prima fe ne facefle in
fatti una prova meccanica fopra una piramide, ¢ poi fa-

tenufa Crm fofle eguale al lato del da-
to cono , ed applicando il lato CI di
detto triangolo al lata di detto como
in modo che I"angolo C ftaffe nel ver-
tice ; perche piegando poi detta carta
d’intorno alla fuperficie conica il lato
Im indicarebbe la propofta fpirale.Ma
non effendo ‘quefta tale defcrizione per
eflere molto utile ai Meccanici, ne pro-
porrd un’altra 3 non gia perche creda
che ella fia loroneceflaria, fapendo be-
niffimo, che'gid non mancano altri me-
todi, ma perche quefta & tale, che ha
direttamente relazione 2 quanto fi @
detto, e pud ‘avere un ampliffimo ufo.
Sia dumque , per il modo che & ac-
cennard nell’ Jfiromento 1X. P. 1I1.L¥rt. X.
defcriva{ Fig.4.) ful piano una Tpirale
qualimque Sa b ec. (che fard quella di
Archimede nel cafo, che fi proponga.
no eguali li Tpazj tra una fpira,e l'al-
tra ) e poftovi fopra un cono rovefcia-
to, che ‘col vertice 'occerra mel centro
C di effa, i faecia rotolare, che fard
dalla Jpirale del piano ‘tracciata fulla
fuperficie del como una fpirale (conica
da ‘me detta ) di un numrero di fpire
eguale al numero delle fpire della fpi.
rale del piano, moltiplicato per il nu.
mero delle volte , chre il fertore ¢omice
'SCz ‘entrar nell’ area di un circolo,
di cui il raggio Tia eguale al lato del
dato cono. Omde nel cafo della Figu.
ra, effendo 2 il numero delle fpire del-
1a fpirale del piano, e 3.il numero del-
1e volte che il fetzor comico SCx entra
nell’ area del circolo 5 moltiplicato 2
per 3 verrd 6 numero delle fpire del-
4a fpirale conica . E la ragione & per-
<hé quante fono le fpire della fpirale
del piano , tante fono le porzioni di
effa in ciafchedun fertore comico im-
prefle, e-quefte porzioni diventano f{pi-

pra

e intiere nella fuperficie del cono :

Quindi dato un cona,di cni il fer-
tor cosico fia parte aliquota dell’ ayes
di un circolo, ben fi vede, che fi po-
trd feolpire di qual Ypirale pin piace,
e di un numero di fpire qualunque;
perche fta nel woler noftro defcrivere
ful piano quella fpirale che pid faceia
meftiere, © poi applicare ful dato co-
no i femori di carta SCx ,%2Cy, JCS,
e le porzioni fpirali di clafcheduno
di mano in mano nella cie di
quello riportare e fcolpire. Onde fe-
guita che anche in queils cafo la fpi-
vale comica far) eguale alla fpirale del
piano ; e ehe o rotolando il cono ful
fermo piano,o facendo volgere il pia-
na ful fermo cono , traccieraffi (E!!a
fuperficie o dell’uno o dell’altro rif-
pettivamente la gid imprefla {pirale.

5. Gia fi € dettocheun cilindro Ix
(Fig. 8. Tav.5.) rovefciato ful piano,
ed urtato nel centro della fua gravird
rotolando naturalmente movefi peruna
retta. Concioffiacché abbiam vifto , che
un cono rovefciato ful piano ed urta.
to nel centro della fua gravita, roto-
Iando maturalmente fi muove nella pe-
riferia di un circolo . Onde fuppogf:;
che il centro fuo fofle andato all’in.
finito, fi moverebbe nella periferia di
un circolo infinito . Ma un cilindro
non ¢ altro che un tono , di cui ap-
punto il vertice fia andato all’ infiai-
to, ¢ la periferia di un circolo infini.
to non ¢ pit che una retta. Dunque

" un cilindro rovefciato ful piano rota-

lando movefi per una retta. Inoltre
a fimilitudine del cono per ciafchedu-
na revoluzione fpiega e diftende la fua
fuperficie ful piano in un fettore, per
cos! dire, infinito, cioé in un rettan-

golo (Fig8.Tav.s.) fupponiamo nlfAd,
' che
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pra un cono ; giacché il cono non & altro, che una pi-
ramide d’infinite faccie. Nonoftante immaginiamoci, che
(Fig. 4. Tav. 5.) un cono rotolando ful piano, dopo un’in-
tiera converfione farta d'intorno al proprio affe, abbia fpie-
gata la fuperficie in un fetore , fupponiam per efempio
nCd, (che {ard a tutta I'area del circolo $y%, come CS
lato del cono al raggio-Su della fua bafe) indi dopo un’

altra_converfione in un altro e%ual fectore dCh, poi in
un_altro ec. 'pa(fando il lato del cono Cn, che tocca il

che dovéndo percid pareggiare la-fu-
perficie di eflo , lo chiamo restangolo
cilindrico. - ’
Siccome poi per incidere una fpira-
le nella fuperficie di un cono con una
rettaIm (Fig. 4.) fu prima detta Im fup-
pofta verticale al lato dieflo cono,che
aveva i lati obliqui e convergenti.Ora
perché eflendo il cilindro un cono pro-
dotto all’ infinito, ha i lati retti e paral.
leli,fi adoprari (Fig. 8.) qui pure la.ret-

taIm,non perd verticale, ma anzi all’

oppofto meffa obliqua al lato di eflo,
per la quale dico, che rotolando il ci-
lindro verra appunto tracciata una fpi.
rale fulla fua fuperficie . Perché dopo
la fua prima rivéluzione, ed il latoIn
paflato in Ad , la retta Im toccard il
lato del cilindro in ¢ punto vicino al-
la bafe d piti che non ¢ il puntoI do-
po la feconda revoluzione detta retta Im
toccard il lato del cilindro In paffato in
Fhinb punto pitivicinoalla bafe anche
pit di z. Onderifultar) primieramente
che quanto maggior fard I'angolo nIm

(pur che fia minor di un retto) molte -

pil faranno le fpine, che verran ful ro-
tolante cilindro tracciate dalla retta Im.
2.1l numero delle fpire fard eguale al
numero dei rertangoli cilindrici fegna-
ti dalla retta Im, come era anche nel
cafo deéi fettori conici della Fig. 4.
~ 3-Eflendo impoffibile definire ful pia-
no un rerrangclo cilindrico nl Ad, perché

pia-

non fi pud ﬁiauﬁamente rilevare la peri-
feria della bafe del cilindro, fi piegara
d’intorno. ad eéflo una carta,che lo ca.
pifca, e circondi per I’appunto, quale.
diftefa indi ful piano, fupporremo ora
che pareggidetto rettangolo nIAd; on-
de volendo poi fegnare il cilindro di
uh numero di fpire qualunque dato (in,
Figara fono 3 ) fi ordinino per dritto,
altrettanti rettangoli cilindrici , e fi tiri
la retta Im, che detta {pirale fi confe-
guirl, o avvolgendo d'intorno al dato
cilindro tutti i (3) reteangoli cilindri-
ci,e le parzioni della rettaIm di ciaf-
cheduno nella fuperficie di effi inciden-
do , o come comunemente fi fa , pie-
gandovi d’ intorno un folo rettangolo,
anzi i foli triangoli Iet, tob,bhm
in effo riportati. Imperciocche le ret-
teIt tb,bm formaranno le tre fpire,
e tutte infieme la fpirale. 4. Ancor qui
rifulta affai piu leggiadramente che al-
trove, che fcolpita in fulla {uperficie
di un cilindro una fpirale qualunque,
ma che gli {pazj tra una fpira e l'al-
tra fiano eguali, rotolando il cilindro,
fempre fi {piegari effa ful piano in
una retta eguale anche in quefto cafo
alla fpirale cilindrica 5 e quando efla
fpirale non fi diftenda in una retea,
certo ¢ che non fono eguali gli fpazj
tra |’una e I'altra fpira 5 e {piegara
{ul piano rorolando una Curva.
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PER LA CICLOIDE. 5y
piano nella Frima ftazione, paflando, dico, da Cn in Cd
poi ec. Ora fe fofle fuppofto che prima di muoverfi il co-
no, fofle ad angoli retti del lato Cn defignato ful piano un
regolo Im , qual Curva tracciarebbe detto regolo fuﬁa fuper-
ficie del cono rotante , toccandolo di mano in mano in di-
verfi punti fuccellivi ? Ura fpirale certamente che verfo la
bafe del cono inclina , e gli {pazj fra una fpira e I'altra
intercetti faranno eguali alle diﬂgrenzc, che fono da CI a C¢;
dacr ach; da vh a ec. Conciofliacche il lato Cn paffato
in Cd ¢ dal regolo Im toccato in ¢ punto alla bafe tanto

it vicino,che non ¢ il punto I, quanto d¢ ¢ minore di nl.
Il che fe non fofle, non folo d¢ {arebbe o eguale , o mag-
giore di #1, ma anche I'angolo d¢m farebbe o eguale, o
maggiore dell’ angolo nlm , che non puo effere , perche
dC, nC fono per la coftruzione convergenti fempre dalla
medefima parte di C. Finita poi la feconda revoluzione,
ed il medefimo lato Cn ( dopo efler ftato in Cd) trasferito
in Ch, fara da detto regolo Im toccato in b, punto alla ba-
{fe vicino anche piu di ¢ ec. perché non folo bb ¢ mino-
re di d¢, ma anche I'angolo bbm deve effer minore dell’
angolo dtm, e molto pit minore di #lm . Onde in fom-
ma il regolo Im defcrivera fulla fuperficie del cono rotante
I'accennata fpirale. Ma fe in vece che il cono volgafi ful
piano immogile Syz_ affetto del regolo Im, s’immaginaf-
fe , come pur ora dicevamo, ch€ divenifle mobile il pia-
no, e girafle d'intorno al fermo cono ; tanto ancora ne fe-
guirebbe , e né pi, né meno avrebbe il regolo Im a trac-
ciar fulla fupetficie di quello la data fpirale. Se fcr fine,
prefcindendo poi col penfiero da tutta I'area del piano,
come fe non vi fofle , {i figuraflimo che non altro , che
quella parte: bianca, che forma il regolo Im, rotafle intorno
al fermo cono ; nulladimeno quella traccia, che fulla fu-
perficie di effo tiene la parte Im, quando vien moffa uni-

ta al fuo tutto, & la medefima che terrebbe difgiunta. Con-
H ciof-



58 IsTROMENTO SEsTo PER LA CICL o DE.

«cioffiacche non: percio it cono refti di non un effre cono ;
ed il regolo un piano 5 condizioni che, come fi ¢ detto ,
fole concorrono ad un tal fatto produrre . E quindi fipal-
mente concludo, che la devoluta eb (Fig. 2. Tav.6.) non
infiftendo efactamente col margine ¢ nella periferia del da-
to circolo generatore ¢2, non ¢ n¢ meno ordinato I'Iftro-
mento a quei movimenti fuppofti neceffarj alla defcrizione
della propofta Cicloide.

. ' RisoLUZI1IONE.

‘Ora per quanto fembri grave quefta obbiezione, pure
tifolvendola di leggiero, forle avverri che la prefente co-
ftruzione acquifti maggior riputazione e chiarezza; e per-
<io, oltre che la forma del cilindro #d trattiene {ufficiente-~
mente il regolo eb della dewvolura nel {uo coenveniénte fito,
< che quand’ uopoe foffe , né meno mancarebbero altri ri-
pieghi , € poi ftato anche un opportuno avvedimento il far
si,che il detto regolo ¢4 non toccafle la fuperficie del tronce
cono , fe non con un angolo ¢, il quale formando pero

er il lungo di eflo regolo non gid un piano , ma una
finea », quefto non fofle in fatti ftato atto a creare Faccen-
nata difhcoltd, e rendere almen per quefto capo imperfet-

to PIlftromento. Alla dichiarazione del quale fia qui po-
fto fine. - .

ISTRO-



ISTROMENTO VIL
PER LE OVALI DI CARTESIO APPLICATE
ALLE REFRAZIONL

ARTlCQL.O PRIMO.
Defevizione organica di dette Ovali.

Are in certo modo, che mal fi convenga il nome

d’Iftromento ad un filo, che folo (1) adopera nel-
_ la delcrizione delle Curve propofte; ma -io,l;timo all’
oppofto , che tanto pit le ftia bene, quanto n’¢ pitt fpe-
dito I'ufo, e pid elacto ne rifulta- I'effetto . Se dunque fi
concepifce , che (Fig. 7. Tav. 8.) appunto un filo fia con
una eftremita legato ad un pivolo P fitto nel piano, ¢ quin-
di condotto verfo un altro pivalo F pure fitto. nel piano,
vi s’avvolga d'intorno, ¢ poi in M, ovvero m vada a fi-
nite , dove abbia conneflo uno ftilo mobile cost, che men~
tre tenuto ben tefo, e con la mano guidato urta nella por~
zione di deto filo PF, il filo {ul pivolo F fdrucciolando,
tanto (Fig. 1,2, 3) Defteriore porzione PMF fi aumenti,
quania fcema l'interiore FM ; lo ftilo M tendendo verfo B
defcriverd una Curva AMB di un. tal genete,. che princi-
palmente abbraccia, oltre le fezioni coniche , ed altre Cur-
ve , anche le Ovali Carteftane 5 ¢ di cui al fine del feguen-
te Articolo con due lertere fcrittemi a quefto propofito dal
Chiariffimo P. Ruggiero Bofcovich fi dari una notizia mi-
nura pid, che non contiene il mio Tefto. Per altro quefta
coftruzione ¢ tanto femplice , che fi puo ben credere, che
io fia per averne fatte mille prove.

H 2 AR-

(1) lmiometodo di deferivereco-  che egli adopera nel fuo ua filo appli-
deffe Ovali ha quefto particolare van-  cato ad un regolo , e perd la coftru-
taggio fopra quello del Cartefio , che  zione rifulta pit compofta.

per il mio bafta un femplice filo, dove
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ARTICOLO SECONDO.

Per quai modi wariando quefte Curve diventino
le Ovali Cartefiane. :

ESfendo pertanto (Fig.1,2,3. Taw.8.) femplice il filo in
PM, e raddoppiato in MF, la eflenziale proprieta della
Curva fard, che condotte dai due fochi P, F a qualunque
fuo punto M due rette PM,FM, I'aggregato della prima
infieme col doppio dell’alera fia eguale ad una lunghezza
coftante, cio¢ alla lunghezza del filo. E pero prefa col com-
aflo detta lunghezza , e fatto centro in P (Figure fuddeste)
fi defcriva il circolo DHC, cui in H occorra la prodotta PM.
Ora fari MH doppia della retta MF ; fard quefto cafo par-
ticolare di un altro pit generale, in cui fia FM ad MH in
~qualunque data ragione ; e la periferia CHD fard la diret-
trice, {ulla quale dal raggio PH vien condotto il punto H.
Onde fe fofle il circolo infinito, la periferia direttrice di-
ventatebbe una retta, ed avrebbero qui luogo anche le fe-
Zioni coniche. Ma quantunque il filo non hg pofla compo-
nere ad una direttrice retta : non oftante anche nel folo fup-
pofto della direttrice circolare poffono variare quefte Curve
aflaiflimo in due maniere.
Primieramente {e, mantenendofi la ragion data da PM

ad MF (cio¢ nel cafo noftro di i a2, perche il filo in PM
¢ femplice , e raddoppiato in MF) fi muti la fola pofizio-
ne del foco F rifpetto al foco P, coficché accada, che la
porzione del filo FM fia ora maggiore della diftanza de’
fochi PF, la quantita Pm (Fig. 7. e 1. Tav.8.) ; ora mino-
re la quanticd PM (Fizg.7. € 3.); ora eguale (Fiz.7.¢2.); e
nei due ﬁprimi cafl, principalmente quando fia piuttofto picco-
la la differenza (Fiz.7.) di FP ad Fm, ovvero M, verranno de-

feritee bellifime fezioni di un Uovo da me gia promeffe nel
" luo-
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luogo delle Concoidi. Nel terzo cafo poi, ciot quando
( Fig.7.) la porzione FM fia eguale alla porzione FP rifulta
appunto una Concoide di bafe circolare BMP (Fiz. ». Tav. 9.)
di cui la bafe ¢ PXZ; le intercette fono ZB, XM ec. al
raggio BZ eguali, ed il polo P ¢ fituato nella periferia di-
rettrice, e quefta Concoide ¢ dal Sig. di Roberuaf chiamata:
Le Limagon di M- Pafcaal . Curva foggetta all’ Iitromento
delle Concoidi. =~ . . ‘

Secondariamente, lafciando ferma la pofizione dei fochi
F, ¢ P, variano quefte curve per lo variar della ragione di
PM ad MF; onde potendof il filo ordinare a molte ragio-
ni, che fiano pero di numero a numero, fi eftende la fua
operazione anche alle Ovali di Cartefio, perché, confron-
tando con quefte le applicate da lui alla Diottrica e Catot-
trica, fi intende, che, accid i raggi partiti da un dato pun~
to P vadono ad unirfi nel punto F, dopo la rifrazione. nella
{uperficie gencrata da una Curva che fi cerca, non fi ha che
a raddoppiare tante volee il filo in MF,quanto efprime il nu-
mero del feno dato d'incidenza, ed in MP quanto efpri-
me il numero del dato {eno di rifrazione . Onde accio i rag-
gi per efempio dal luminofo punto P diffufi, e dall’aria in
‘una fuperficie di vetro rifratti, fi raccolgano nel punto da-
to F, la fuperficie di vetro dovri effer generata da una Cur-
va, la quale (perche nel vetro dall’aria il feno d’incidenza
al feno di rifrazione € come 3 2 2 ) allora fi defcriverd quan-
‘do, come nella Fig.4.T 8., il filo in FMi fard triplicato,

e duplicato in MiP.

Lette-
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iéuera 16. Marza 1748, ferittami dal Chiarifs. P. Ruggiere
Bofcavich della Compagnia di Gesi in propofita
delle Quali Carrefiane.

. PRoOBLEMA.

DUe eftremisi di un filo (Fig. 1,2, 3, Tav. 9.} fieno fiffe
' una inP ful piana della carta , ¢ lalira fullo flilo mobi-
le M, in modo che lo fefJo file pise lungo [i avvalga. intorno
allo feffo flilo M e paffi fine a un pivolesta pur fiffaso nella
caria.in un punto F, intorno a cui fi auvolga , tornanda allo ffi-
lo M. Giraso ora lo flila M in medo, cbe [empre tenga tefo it
fila, [i cercala natura della Curva che deferivera . .

1l filoin PM fari femplice, ed in ME raddoppiato . Onde la
proprieta effenziale della Curva fard, cbe da due fochi P, F me-
nate a qualunque fuo punto M due resse , la fomma della prima
infieme col doppio della feconds fia eguale ad una lunghezza co-
ftante, cioé alla lungbezza del filo. - = -

Fatto censro. in P coll'apertura della lungbezza del filo fia il
circolo DHC, cbhe incontri in D, C la retta menata per PE; e
prodotta la PM fino al medefimo civcolo in H , dovr effere MH il
doppio. di ME. Quindi. f; vede cbe quefta Curva & un cafo parti-
eolare di un altro affai pin. gesevale , in cui fla FM ad MH in da-
*a vagione . Si potea quefle cafo generale efprimer anche cosi:
Daso un punio F comungue , ¢ un.cerchio DHC qualungue tro-
~wvar la navure di una Curva tale , che tivata da qualungue- (uo
punte M una reita MF, al dato punto F, ¢ un’altra M H per-
pendicolare alla periferia del dato eircolo, fia la prima alla fecons
da in data ragione. -

In queft avia fi vede fubito la relazione , che quefte Curve
banno colle fezioni Conicbe. Nelle fezioni Coniche i ¢ una res-
ta diremtrice tale ,che tirata da qualungue punto della Curva una
resta a un fuoco , ed un aliva alla diretsyice, fia la prima alla

Je-
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feconda in data vagione , la quale fe fia vagione di minore di<
fegnaglianza fi avra I Elifle , fe di eguaglianza fi avrd Ia
Parabola, fe di- maggiore difeguaglianza fi avra I Iperbola.
Sicche quefte Curve differifcono dalle fezioni Conicbe col ave-
re per direttrice una periferia circolare in cambio di una yes-
ta . Se la direstrice di ‘quelle i avvolge in un circolo, guel-
fe fi mutano in quefle , ¢ all'oppofio fe il circolo di quefie
diviene una veta , quefle divengono fezioni Comicbe . ‘Anzi
di pin fi vede, che le fezioni Conicbe fono un cafo particola~
re di quefie Curve pin generali . Bafia in quefte far , che il
centro P wada all’ infinito , e queflo cafo pariicolare di Sfubi-
to le fezioni Conicbe s ed ¢ cofa graziofa il wvedere come in
quefto modo anche TElifle ¢ una di quefie Curve, la quale
buttandofi il circolo in una retta divien Parabola. Se /a ra-
gion data fis d eguaglianza fard FM eguale ad MH e pero
la - fomma di PM , MF eguale alla Coftante PH ¢ /a Cura
va verra Elifle . Se il circolo diviene una retta , va il cens
tro P all'infinito, e /I Elifle fi muta in Parabola. Onde /'E-
olilfe /i muta in Parabola , e /a Parabola in Eliffe anche col
Jolo confiderare , che la direstrice divenga vesta dall’ effere
circolare , o [i avvolga in circolo dall effer verta . '
Di qui i wede , che il srartare di quefte Curve porta
affai pin che il trartare delle fezioni Conicbe , effendovi den-
sro swte quelle .in un fol cafo particolare , ¢ infinite di pis.
E cost ogni Curva ¢-un argomento d' iunumerabili vicerche ,
e fi vede quanto ¢ dimitata la nofira mente , quanto povera
e ceca da nofira Geomervia. Cofa poi farebbe, [e per dires-
srice fi pigliafJe qualungue altra Curva? Quanto pis érefce-
vebbe il numero delle Curve, e quanto pis fecondo Jarebbe il
cafo? ¢ [c qualungque funzione di MF a qualunque di MH
doveffe 4ffere un qualanque vapporto efpofio comunque , qnan-
to pin in 1d fi andarebbe? * |
Io qui folo mi refringerd a darne la coftruzione geome-
metrica per punti., e a- sirar le tanzenti . Daro | equazione
ne
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we cavero alewni Corollary, diftinguerd alewni- caft, e moftres
1o, che in alcuni vengono alcune Curve particolari gia cognire.

Si prenda PE a PC nella data ragione , ¢ col centro P
* coll’ apertura PE fi faccia un circolo , cbe incontri la DC in
G,E. Da qualunque punto H del circolo DHC pel centro P
fi tiri_una vetta indefinita , ¢ un’ alira pel punto E. Se que-
fta feconda incontra il circolo GE in qualcbe punto 1,1, fi
tirino le due rette P1, Pi; indi da ¥ due parallele FM, Fm
alle medefime , ¢ [¢ quefte incomtreranno Ja HP in M,m, [a-
ranno i due punti M, m alla Curva cercata. Imperocehé f[a-
ra FM ad MH, come 1P a PH, cio¢ come PE a PC in ra-
gion data , ¢ la flefJa é la dimoftrazione per m . _

E’ chiaro , cbe rifpetro al punto H non i faranno altri
punti , cbe i cosi determinati , perché dovendo effere PE a PC,
come FM ad MH, come 1P a PH, ed cffendo PH cguale a
PC, fara Pl egnale a PE, e pero 1 nel .circolo defcritto col _
raggio PE. Onde f¢ fi concepira girare la PH intorno a P,
defcrivendo H rtutta la circonferenza del circolo , ¢ facendoft
Sempre la fie[Ja coftruzione ; i punti M, m defcriveranno tui-e
ta la Curva cercata fenga lafciarne fuori alcun punto . Inol-
tre non potendo la.retza HF incontrar il circolo in pin di duc
puntis per conto del punto H non wi potranno effere pin di
due intercezioni della vetta HP fulla curva. Ma come la flef-
fa retta prodotta divien di nuovo perpendicolare al circolo dal-

{a parte oppofta 5 potranno effervi due aleri punti, le. perpen-
dicolari de’ quali fi terminino a queft’ altra eftremira. Che [
la rewta. HE [ara rangente del circolo GIE concorrendo i due
punti 1,i in un folo ; fard ancora la HP tangente della Cur-
va , la qual cofa potra accadere quando .il punto F. non_fia
densro al circolo GIE , come.nelle Figure 2. ¢ 3., e fe la
vetta HF non incontrera il . circolo GIE , nella verta HP non
Vi fara alcun punto alla Curva per conto del punto H.

Dall’ cffere i due femicircoli di qua. ¢ di la dalla DC

affarto eguali e fimili , fi vede che. cffa dividera la Curva
mw
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in due parsi eguali ¢ fimili, e [ard wn affe, il guale incon-
trera Ja Curva ne’ punti AB, ab dari. Mentre deve effere
FB a4 BC, FA ad AD,Fb a bc, ¢ Fa ad aC, come FE ad
FC in ragione data. '

Ora in due maniere principalmente fi poffono wariare que-
Jte Curve: Prima , mantenendofi la vagion data di PE a PC,
e variandofi la pofizione del punto F rifpetso al circolo GIE,
ed effendo or densro detro circolo, come nella Fig.1.; or mel-
la periferia, come nella [econda , ora fuor del circolo, come
nella terza . La feconda variandofi la ragion fieffa.

Le prime wariazjoni fono delineare melle 3. figure colla
ragion di uno a dwe . Qualunque fia la vagione, nel primo ca-
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